I. megoldas. Rendezziink minden tagot a jobb oldalra, és bontsuk fel a zarojeleket:

0< (a®+1)(b? +1)(c® +1) — (ab+be + ca — 1),
0 < (a®b?c® + a®b* + b*c® + *a* + a* + B> + 2 + 1)—
—(a?b? + b2 + 2a? + 2a*be + 2ab’*c + 2abc® — 2ab — 2bc — 2ca + 1),
0 < a?b%c? — 2a%be — 2ab%c — 2abc® + a® + b + 2 + 2ab + 2bc + 2ca,
0 < (abc —a—b—c)%

Ez az egyenl6tlenség mindig teljesiil. Mivel pedig csupa megfordithato 1épést végeztiink, ekvivalens az eredetivel.

II. megoldas. Tekintsiik a kovetkezd komplex szamokat{] z1 =1—a, 22 =1—0b, z3 = 1 —c. Kbnnyen ellenérizhets,
hogy
Im (z12223) = ab+ bc+ ca — 1
és
212023 * = 21?22 |23]° = (0 + 1)(b* + 1)(¢* + 1).
A bizonyitando allitas tehat:
2
(Im (212223))" < |212223/%,

ami mindig teljesiil. S6t, a két oldal kiilonbsége

|z12023]2 — (Im (212223))% = (Re (212223))° = (abc — a — b — ¢)2.

1Egy z = x + yi komplex Szam valos része Rez = x, képzetes része Imz = y A komplex szamokrol olvashatnak pl. lapunk 1994/1.
szaméanak 11. oldalan Borsanyi Akos cikkében.



