Jeloljiik a gula csucsait A, B, C, D-vel gy, hogy az A-ban taldlkozo élek legyenek paronként merdlegesek, és
AB =2, AC =6 és AD = 4cm legyen.

Tekintsiik a gila koré irt gombot. Ezt az ABC sik egy korben metszi. Mivel az ABC haromszog derékszog,
ezért ennek a kornek a kozéppontja a BC él felez6pontja. Ekkor viszont az A-nak a BC felezGpontjara vonatkozo A’
tiikkorképe is rajta van ezen a kordn, s igy egyuttal a gula koré irt gémbon is. Ugyanigy kapjuk, hogy A-nak a BD
felez6pontjara vonatkozo A” és a C'D felez6pontjara vonatkozo A" tiikorképe is a gdmb egy-egy pontja (1. dbra). A
tiikrozés miatt az ABA'C, ABA" D és ACA"' D négyszogek téglalapok, amelyek sikjai — AB, AC és AD merélegessége
miatt — egymasra paronként merélegesek. Ez a hét pont tehat egy olyan téglatest hét cstcsa, amely téglatest koriilirt
gémbje megegyezik az ABCD gila koriilirt gombjével. A téglatest koriilirt gdmbjének sugara éppen a testatlo fele. A
testatld négyzete megegyezik az egy csticsban talalkozo élek négyzetének Osszegével, tehat a koriilirt gomb sugara:

1
R = 5\/22+42+62 =414 cm.

Jeloljiik a beirt gomb kozéppontjat O-val, sugarat r-rel. Kossiik 6ssze O-t a gila csticsaival. Igy a gulat négy olyan
tetraéderre bontottuk fel, amelyek alaplapjai az eredeti gula lapjai, az ezekhez tartoz6 magassaguk pedig r (2. dbra).
E négy kis tetraéder térfogatanak 6sszege megegyezik a gula térfogataval. Az A-ban taldlkozo élek merdlegessége miatt

a gula térfogata 6 2-4-6=8cm?, tehat:

1
8= 37 (Tapc +Tapp +Tacp + Teep) -

A héaromszogek kozt harom derékszogi van, ezek teriilete egyszertien kiszamolhatd az élek ismeretében. A BC'D
haromszog oldalait Pitagorasz tételét hasznalva kaphatjuk meg: ha AB = 2, AC = 6 és AD = 4, akkor BC =

V22 462 = V40, BD = /22 + 42 = /20 és CD = /42 + 62 = v/52. Az oldalak ismeretében a haromszdg teriiletét

Héron képletével szamitjuk ki:

4Tscp =

— (VA0 + v/20 + V52)(V0 + V20 — V52)(V0 — V20 + v/52)(—Va0 + V20 + V/52) =
= \/(8+ 2v/800)(—8 + 2v/800) = v/3136 = 56.

Ezt beirjuk a térfogatra felirt egyenletbe:

1
8=r(8+4+12+14),

2
amibdl r = 3 cm.

2
Tehat a guala koriilirt gémbjének sugara v/ 14 cm, a beirt gémbjének sugara pedig 3 cm.
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