A szinek szamara vonatkozo teljes indukcidval bizonyitunk. 1 szinre nyilvanvalo az allitas. Tegyiik fel ezért, hogy
n—1 szin esetére mar igazoltuk az allitdst, és nézziik meg, mit tudunk mondani n szin mellett. A természetes szamokat
szinezziik ki az s1, sa, ..., s, szinekkel. Feltehetjiik, hogy az s1, s2, ..., sh,—1 szinek egyike sem teljesiti a feladatban
kirott feltételt, hiszen kiilonben készen vagyunk. Tekintsiik az s,,_1 és az s, szind szdmokat egyiittesen s’ szintieknek.
Ekkor az indukcios feltevés miatt az s1, S2, ..., Sn_2, s szinek valamelyike teljesiti a feladatban kirott feltételt, ez
a szin pedig az el6bbi megjegyzésiink folytan csakis az s’ lehet. Igy alkalmas m-mel minden k-hoz taldlhato s” szint
ai, as, ..., ag 4gy, hogy 0 < aj41 —a; < m(l < j < k —1) teljestiljon. Rogzitsiik le az m-et. Mivel az s,,—1 nem
teljesiti a feladatbeli feltételt, azért van olyan pozitiv egész [, amelyhez nem taldlhaté s, szind a1, as, ..., a; 4gy,
hogy 0 < aj41 —a; <m (1 < j <[—1) fennalljon. Rogzitsiik le ezt az l-et is. Be fogjuk latni, hogy 2lm-mel az s,
szin kielégiti a feladatbeli feltételt. Legyen ehhez k tetszoleges pozitiv egész, és valasszuk meg az s' szint aq, as, ...,
ar szamokat agy, hogy 0 < aj4+1 —a; < m (1 < j < kl — 1) teljesiiljon. Ekkor az | valasztasa folytan tetsz6leges
1 < p < k mellett kell lennie egy s, szind A, szdmnak az egymast kovets a(,—1)i11, G(p—1)i42; - - -, Api kOZOtE. Az Ay,
Ay, ..., Ak szamokra teljesiilnek a

0<apy1—ap < App1 —Ap < apyiy —apo1ypr <2ml (1<p<k—1)

egyenl6tlenségek, és ezt akartuk bizonyitani.
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