Jeloljiik a tetraéder éleinek felezGpontjait az d@brdn lathaté modon J, K, E, O, Z, X-szel. A cstucsban szomszédos
élek felezépontjait 0sszekots szakaszok a tetraéder egy-egy haromszoglapjanak kozépvonalai, ezért parhuzamosak a
tetraéder egy-egy élével, hosszuk pedig a megfelels él hosszanak a fele. Igy

ZX:EO:ATB; ZE:OX:OTD;
KZ:OJ:A—;; KX:EJ:B—QC;
AD

BD
EK:XJ:T és ZJ:KO:T.



Ebbdl az is kovetkezik, hogy az FOX Z, KZJO és KEJX négyszogek paralelogrammak, mert szemkozti oldalaik
parhuzamosak és egyenld hosszaak.
Ismert, hogy egy paralelogramma &tléinak négyzetosszege megegyezik oldalainak négyzetosszegével. Ezért

EX?+ Z0® = EO* 4+ OX* + ZX? + ZE* = % (AB*+CD?),(1)ZO0* + KJ? = ZJ* + OJ* + KO* + KZ* = % (AC* + BD?),

Az (1) egyenletbdl a (2)-t, illetve a (3)-at kivonva és felhasznalva a tetraéder élhosszai kozti egyenlStlenségeket, kapjuk,



hogy

EX?-KJ*= %[(ABz + CD?) — (AC? + BD?)] = =[(AB? — AC?) + (CD? — BD?)] > 0,Z0? — KJ?* = —[(AB? + CD?) — (BC

N
N

Tehat EX > KJ és ZO > K J.

Vagyis a szemkozti élparok felez6pontjait 6sszekots szakaszok koziil az AB és CD — a leghosszabb élek — felezs-
pontjait 6sszekots szakasz a legrovidebb.

Zam Katalin (Eger, Szilagyi E. Gimn., I. o.t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Az (1)—(3) egyenletrendszerbsl konnyen kifejezhetjiik a szemkozti élparok felezGpontjait 6sszekotd
szakaszok hosszat a tetraéder éleivel. Példaul:

KJ? = i (AC® + BC* + AD* + BD* — AB* — CD?).



