I. megoldas. A derékszogi haromszog beirt korének kozéppontjabol az atfogd 180° — % — g = 135° alatt latszik.

A beirt kor O kozéppontja tehat egyrészt az érintési pontban az atfogoéra emelt merdlegesen; méasrészt az AB atfogd
folé szerkesztett 135°-0s 1atosz0gl koriven van (1. abra).

A beirt kor kézéppontjat osszekotjilk az atfogd végpontjaival, igy nyerjiik a hegyesszogek szogfelezdit. Tiikrozziik
az atfogd egyenesét a két szogfeleztre nézve, igy megkapjuk a befogok egyeneseit, ezek metszéspontjaban a haromszog
C csucsat. (Ha a masodik latokorivet vessziik figyelembe, akkor a haromszog tiikérképét nyerjiik, tehat mindig van
egy és csakis egy megoldas.)
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II. megoldas. A 251. gyakorlat megoldasaval (XI. kétet, 2. szam, 1955. oktober, 45. old.) bebizonyitottuk, hogy a
derékszogl haromszog atfogdjat a beirt kor érintési pontja két olyan részre bontja, melyek szorzata egyenls a haromszog

teriiletével:
c-m

AE-EB =

tehat
c:2AE =FEB:m,

ahonnan m mint ¢, 2AF és E'B negyedik aranyosa szerkeszthets (2. abra).
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Megjegyzés: Kimutatjuk még, hogy mindig van egy, és csakis egy megoldas.
Az elgbbihez elég megmutatni, hogy m < <

A mértani és szamtani kozépre vonatkozd egyenlStlenség felhasznalasaval
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Az atfogoval, m tavolsdgban, parhuzamosan huzott egyenes a Thales—kort ugyan 2 pontban metszi (2. abra), de
csak az a pont felel meg C' cstcspontnak, amely ahhoz a csticsponthoz van kézelebb, amelyhez az E pont.

III. megoldas. Ismeretes, hogy a beirt kor érintési pontja az atfogdt s —a és s — b hosszusagu két szakaszra bontja
(s a haromszog félkeriilete). A két szakasz kiilonbsége | (s —a) — (s —b) |=| b—a |=| AE — EB |, tehat adott. Tovabbi
feladatunk a derékszogi haromszoget az atfogdbol és a befogodk kiilonbségébdl megszerkeszteni.



3. dbra

A kész, 3. abrarol a szerkesztést, leolvashatjuk: a b — a = AB’ szakasz B végpontjabol a szakasszal 135°-0s szoget
bezar6 félegyenest huzunk, melyet a szakasz A végpontjabol rajzolt ¢ = AB sugaru korivvel elmetsziink; végiil a
metszéspontbol a b — a szakasz meghosszabbitasara merdlegest bocsatunk.

A megoldas létezése és egyértelmiisége nyilvanvalo.
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