I. megoldas. a) Elgszor vizsgaljuk meg, hogy a gula csicsan atmend 4 sik hany részre osztja a teret. A 650. feladat
megoldasanal (K. M. L. X. kotet, 5. sz.) megmutattuk, hogy harom sik, amely egy pontban metszi egymast, a teret
nyolc részre bontja, mig egy negyedik sik, mely az el6bbiekhez képest altalanos helyzetd — tehat a harom sik kozos
pontjan nem megy at és sem valamelyik el6z6 sikkal, sem két el6z6 sik metszésvonalaval nem parhuzamos — 7 térrészt
vag ketté, igyhogy Osszesen 15 térrész keletkezik, melyek koziil egy térrész véges, a tobbi végtelen. Ha a negyedik sik a
harom sik koz0s pontjan megy at, a 15 térrész koziil a véges térrész pontta fajul, azaz 14 térrész jon létre. (Képzeljiink
pl. a 151. oldalon az &bran az ABC sik helyett a D ponton atmend ABC-vel parhuzamos sikot.)

Tekintsiik végiil az alaplap sikjat. Ezt a négy oldallap sikja két parhuzamos egyenesparban metszi, melyek kilenc
részre bontjak. Minden sikrész egy—egy tjonnan keletkez§ térrészt hatarol, igy Osszesen 14 +9 = 23 térrész keletkezik.

b) Az oktaédert négy parhuzamos sikpar (1, 2; 3, 4; 5, 6; 7, 8) hatarolja (1. abra).

1. dbra

Az els6 sikpar a teret harom részre bontja; az els6é és méasodik sikpar egyiitt kilenc részre; az els, masodik és
harmadik egyiitt 27-re. (E harom sikpar egy véges térrészt: paralelepipidont hatarol. Eddig a feladat lényegében
egyezik a 650. feladat els6 részével.) Tekintsiik a negyedik sikpar egyik sikjat, a 7 jelzést vonalkizott haromszog sikjat
(2. &bra).

2. dbra

Ezt az el6z6 hat sik harom parhuzamos egyenesben metszi, az abran lathaté modon, pl. az 1 jelzésid egyenes az
1 jelzést sik metszésvonala a 7. jelzés vonalkdzott sikkal, s i. t. A keletkezett metszésvonalak — amint az abrarol
leolvashat6 — a sikot 16 részre bontjak, tehat ez a sik 16 térrészt vag ketté, éppigy a vele parhuzamos 8 jelzési sik is.
Osszesen tehat 27 + 2 - 16 = 59 térrész keletkezik.

Csiszdr Imre (Petdfi g. I1I. o. t.)
II. megoldas. Ugyanezt az eljarast kovetjiik, mint az idézett 650. feladat II. megoldasanal.

a) A négyzetes gulabol, lapon, élen és csticson kilépve 548+ 5 1j térrészbe jutunk. Eszre kell azonban venniink hogy
ezek a térrészek az eredeti gulaval egylitt még nem toltik ki teljesen a teret, 4 térrész kimarad. Ezekbe kdzvetleniil



eljuthatunk a gula cstcsanal keletkez négyoldala testszoglet cstucsszogletétsl a csucsszoglet lapjain keresztiil. (A
térrészek elképzelésénél ne hagyjuk szamitason kiviil két—két szemkdzti oldallap sikjanak metszésvonalat, melyek a
csticson mennek at és parhuzamosak egy—egy alapéllel.) Osszesen tehat 1+ (5 + 8 +5) + 4 = 23 térrész keletkezik.

b) Az oktaéderlapok kiterjesztésével minden lapra egy—egy tetraéder épiil ra. Igy a térrészek Gsszeszamolasanal
figyelembe kell venniink a tetraéderekbdl valo kilépéssel keletkezs 1j térrészeket is. Az oktaéderbdl lapon, élen és csiicson
kilépve 8+12+6 4j térrészbe jutunk. A tetraéderek lapjain kilépve nem jutunk 0j térrészbe. (Vagy az oktaéderbe jutunk
vissza vagy olyan térrészbe keriiliink, amelybe kiléphetiink az oktaéder élén keresztiil.) A tetraéder alapélein keresztiil
(a tetraéder és oktaéder kozos élein) szintén nem jutunk 0j térrészbe, hanem egy lapra épitett tetraéderbe. A tetraéder
oldalélein keresztiil oly térrészekbe jutunk, melyekbe egy masik tetraéder alaplapjanak cstcsan at is eljuthatunk. Igy
végiil is minden tetraédernél azt a négy—négy térrészt kell szdmitasba venniink, amelyekbe a csicsokon keresztiil jutunk
ki. Az Osszes térrészek szama: 1+ (8 + 12 4 6) 4+ 8 - 4 = 59, melyek az egész teret kitoltik.

Jedlovszky Pdl (Bp. XIV., Petrik vegyip. t. IIL o. t.)



