I. megoldas: Tekintsiik a két egymasra meréleges egyenest egy derékszogi koordinata-rendszer tengelyeinek. A
P pont koordinatai (x, y). A bettizést az 1. abra mutatja.

y‘

A PP"N és PP'M derékszogii haromszogekbol
x y .
1) —= 2) = .
(1) ~ = cosa, (2) p = sina
(1) és (2)-t négyzetre emelve és Osszeadva kapjuk a meértani hely egyenletét:
2 2
% + Z_Q =cos’a+sina=1.

Ez ellipszis egyenlete, melynek kdzéppontja az origd, tengelyei pedig egybeesnek a koordinata-rendszer tengelyeivel.
Ha a > b, akkor a fokuszok az z tengelyen, ellenkezs esetben (1. dbra) a fokuszok az y tengelyen vannak.

Ha a = b, akkor az ellipszis az 2° +y* = a? egyenlett korré fajul. Ha P = M vagy P = N, akkor a mértani helyiink
az z, ill. y tengelyen fekvs, O felezGponttal bird, 2M N hosszusagu szakasz.

Fried Laszlo (Bp. VIIL., Széchenyi kozg. t. II1. o. t.)

II. megoldas: A betiizést az 1. dbra mutatja.
PP'MNA ~ NP"PA,

mert megfelel§ oldalaik parhuzamosak.

Tehat
%z—, ahol  z=+va?—2?
z ezen értékét behelyettesitve
y 02 — 22
b a
Ebbdl négyzetre emelés és rendezés utan nyerjiik az
2 2
x
|
a b2

egyenletet.
Kocsis Janos (Eger, Dobo6 Istvan g. IV. o. t.)
ITI. megoldas: Huzzunk az O koriil egy NP = a sugaru kort (2. abra).
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2. abra



Messe a PP’ egyenes a kort P*-ban.
(3) NP'PA ~ P*P'OA,

mert NP = OP*, PP = P'O, és mindkét haromszog derékszog.
Figyelembe véve, hogy

(4) NP"PA ~ PP'MA,

(3) és (4) alapjan
P*P'OA ~ PP MA,
és igy
P'P*:PPP=0OP*: MP=ua:b.
Tehat P minden helyzetében hozzarendelhetjiik az a sugart kornek P* pontjat és a megfelels P és P* pontokra

* D/

nézve a ——-- ardny édllando és értéeke 2 Bz ant fejezi ki, hogy a keresett mértani hely az a sugara kornek affin rokona,
tehat ellipszis, amelynek fél nagytengelye a, és az affinitas (PP") iranyaba es6 fél kistengelye b.
Sods Tibor (Bp. 1., Petsfi g. IL. o. t.)



