A (d) egyenl6tlenség ismételt alkalmazasaval nyerjiik a kovetkezot: Legyen uy > ug > ... > ug, v1 > vy > ... > vy,

de legaldbb az egyik sorozat ne alljon csupa egyenld elembdl, végiil vezessiik be a kovetkezs jeloléseket:
f(1) = f(ua) _ flv2) — flu2) _ k) — f(ur)
Dy =——+ - = Dy=—"—

D=2 1 o
V1 — U1 Vo — U Vi — Uk

Ekkor kapjuk, ha f(z) konvex fliggvény, hogy

DIZDQa D22D3; ey Dk*lZDka
azale—Dgz(), DQ-DgZO, ey Dkfl—DkZO.
Feltevésiink szerint nem allhat mindeniitt az egyenl&ség jele.
Legyen U1:u1, U2:u1—|—u2, ceey Uk:ul—l—uQ—l—...—!—uk,
és Vi=vy, Vo=wv1+4+wve, ..., Vei=vi4+ve+...+ vk

Ha most Uy < V3, Uz < V..., Ug—1 < Vi—1, de Uy = Vj, akkor ezeket rendre szorozva a fonti pozitiv mennyiségekkel
és Osszeadva kapjuk, hogy

Ul(Dl — Dz) + UQ(DQ — Dg) + ...+ kal(Dkfl — Dk) +UrDy <
<Vi(D1 — D3)+ Va(D2 — D3) + ...+ Vi—1(Dg—1 — Di) + Vi Dy,

és a D-k szerint atrendezve (miutan Uy — Uy = ug, Us — Uy = us, ..., Uy — Ug—1 = uy és hasonlo érvényes a V-kre)
kapjuk, hogy
w1 Dy +usDo + ... +up Dy < viDy +veDo + ... + v Dy,

ha az f(z) fiiggvény konvex.



