I. megoldas: Ismeretes azonossag

cos?x =1 —sinz.

Mindkét oldalt kdbre emelve

cosbx =1—3sin’x + 3sin*z —sin® =

vagyis
sin® 2 + cos® z — 1 = 3sin? z(1— sin® 7) = —3sin® z cos” z.

Mindkét oldalt kdbre emelve megkapjuk a bebizonyitandé azonossiagot. Ezzel tételiinket bebizonyitottuk, mert helyes
azonossagbol indultunk ki és mindeniitt csak egyértelmd miveleteket hajtottunk végre.
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I1. megoldas: A baloldal két szam kobének Gsszege, amely felbonthat6 az a3 +b® = (a+0b) (a2 — ab+b2) azZoONnossag
alapjan két tényezs szorzatara, amelynek egyike a két szam Osszege. Elég utobbirol bizonyitani, hogy nullaval egyenld,
vagyis bizonyitandoé, hogy nulldval egyenld, vagyis bizonyitandé, hogy

[(sin2 x)3 + (COS2 ;v)s — 1} +3sin?zcos® z = 0.
Legyen sin® x = u, akkor cos? z = 1 — u, és igy (1) bal oldala
W (1—u)? —1+3u(l—u)=u®+1—3u+3u? —u® —1+3u— 3u?,

ami tényleg — u-t6l fliggetleniil — azonosan egyenld 0-val.

Tolnai Tibor (Szombathely, Nagy Lajos g. IL.o.t.)



