I. megoldas: Altalanosabban megmutatjuk, hogy azon tégla alaki testek kozil, melyek éleinek dsszege adott, a
kocka a legnagyobdb térfogati.

Jeloljiik a, b, c-vel az egy csucsban talalkozo éleket. Feltétel szerint ezek Gsszege adott. A tégla térfogata abce.
Allitasunk kovetkezik abbol, hogy harom pozitiv szam szamtani kézepe (kiilonben akarhiny szamra igaz az éllitas)

nagyobb a mértani kézépnél, vagy egyenls vele; de egyenldség csak akkor all, ha a harom szdm egyenls. Esetiinkben
a+b+c
a szamtani kozép: atbte = s feltétel szerint allando. Vabe < s, vagyis abe < s, a mondottak szerint, tehat a

maximalis térfogat s> és ezt akkor éri csak el a tégla, ha @ = b = ¢ = s, tehat a kocka a keresett tégla.
A felhasznélt egyenlGtlenséget igy bizonyithatjuk: ha nem mind a harom szdm egyenls, akkor kell koztiik s-nél
kisebbnek is, nagyobbnak is lenni. Legyena =s—a<s<s+8=b,c=s+a— [, a, > 0. Ekkor
abe = (s — a)(s + B)(s +a — §) = [s(s — a+ 8) — af] (s +a — §) <
<s(s—a+PB)(s+a—p)=s—(a—p)>s < s

Ezzel megmutattuk allitasunkat.

I1. megoldas: Jeloljiik a négyzetes oszlop alapéleit z-szel, magassagat y-nal. Ekkor térfogata K = 2%y, y = a— 2z,
ahol a (az egy cstcsba Osszefuté élek Osszege) feltétel szerint allando.

dK
o = 2oy ety = 2e(y - w),
mert ' = —2. Mivel z = 0 nem jon tekintetbe, csak y = z = %, tehédt a kocka lehet a feladat megoldasa és itt a

fiiggvénynek valoban maximuma van.



