Kimutatjuk, hogy
i1=%k, ha k=23, ... (n—2), (n—1)

nem lehetséges, azaz az 1, 2, ... n elemek olyan permutécioira, amelyekben az els6 helyen 2, 3, ... (n —2), (n—1)
all, az la) és 1b)-bdl all6 rendszer nem oldhatd meg.
Ha ugyanis iy = k [ahol k =2, 3, ... (n—2), (n — 1)], és a szobanforg6 rendszernek volna megoldasa, akkor 1b)

szerint |zy| > |zk—;| és 1a) szerint xp_; > 1, [] csak gy lehetséges, ha z;, < 0; ekkor azonban 1la) szerint

0>z > xpyy 2 mig 10) szerint |zg| > |z,

tehat ellenmondasra jutunk.
Eszerint i1 csak 1 vagy n lehet, méas szoval az 1, 2, ... n elemek legkisebbike vagy legnagyobbika (a természetes
sorrend szerint). Mar most nyilvanvalo, hogy ha i1 helyébe az el6bbiek egyikét helyeztiik, akkor az

io, i3, ... in

is csak oly permutéacié lehet, amelyben az i helyén az i; helyére tett elemen kiviil fennmaradé elemek koziil is a
legkisebb vagy a legnagyobb keriilhet. Ha tehat az

ia, i3, ... in
helyeken &ll6 és megfelel§ permutaciok szama p,_1, és az
i1, G2, i3, ... in
helyeken képzett megfelel6 permutaciok szama p,,, akkor
Pn = 2pp—1.

Minthogy p2 = 2, azaz az
x1 > Ty €8xy | > |wiy]

n—1

p3=2p2 =2 p1=2%... p,=2

Tehat az 1,2,...n elemeknek 2"~ ! szamu olyan permutacidja van, amelyre az la) — 1b) rendszer megoldhato.
Pl legyen n = 5. Az

X1 > X2 >T3>T4>T5...
1b) |‘T11| > |I12| > |I13| > |Ii4| > |‘T15|

rendszernek az 1, 2, 3, 4, 5 elemeknek kovetkez6 permutaciéinal van megoldasa:

12345 15234 51234 54123
12354 15243 51243 54132
12534 15423 51423 54312
12543 15432 51432 54321




