I. Megoldas. Segédtétel. Ha % és 2 wrreducibilis tortek és % = 2 akkor kell, hogy b = d legyen.

4 irreducibilis, ha a-nak és b-nek nincs k6z0s osztoja: (a,b) ~
Hasonloan (c,d) ~ 1.
a ¢
Ha it akkor
ad = be,

azaz az ad szorzat oszthato b-vel; minthogy (a,b) ~ 1 kell, hogy d legyen a b t6bbszorose.
Hasonloan a be szorzat oszthaté d-vel; azonban (¢, d) ~ 1 kell, hogy b legyen d t6bbszorose.
A két megéallapitas csak gy dllhat meg, ha b= d.

r
Legyenek mar most P es T irreducibilis tortek gy, hogy 0sszegiik és szorzatuk is egész szam. Tehat

q s
p T
1 -+-=E.
(1) p + 5 1
p T
2 - —=F.
(2) PR
1)-bél
p  FEis—r
¢ s
ahol a jobboldal is irreducibilis tort; tehat ¢ = s.
Tekintettel erre, 2)-bol ]9_72“ = F,
q

azaz pr a ¢° tobbszorose. Minthogy azonban (p,q) ~ 1 és (r,q) ~ 1 kell, hogy ¢ = s = 1 legyen, tehat Deg L egész
q s
szamok.
Somogyi Antal (Gyakorlé kézépiskola VIII. o. Bp.)

II. Megoldas. A két raciondlis szam Osszege legyen p, szorzatuk q. A két szim mindegyike gyodke az
22 —pr+q¢=0

egyenletnek, ahol p és ¢ egész szamok. Tegyiik fel, hogy ezen egyenletnek gyokei valosak és az egyik gyok t, ahol r és
s

T
s relativ primszamokE Ha - kielégiti az egyenletet, akkor
s

r\ 2 r 9
(;) —p( )+q=0 vagy r° = s(pr—gs).

s
Eszerint 72 az s tobbszorose. Azonban (r,s) ~ 1 és igy (r?,s) ~ 1, tehat ellenmondasra jutottunk. Az ellenmondas
csak akkor sztinik meg, ha s = 1, tehat, ha r egész szam.
S
Kell tehat, hogy az
22 —pr4+q=0
egyenlet valos és racionalis gyokei egész szamok legyenek, ha p és q egész szadmok.
Komlos Jinos (Gyakorlo kozépiskola, VIII. o. Pécs.)
Jegyzet. Altalaban: ha az
"4 az" P a4 . 4ap1x+a, =0

egyenletnek, amelyben ay, as, ..., a,_1 a, egyiitthatok egész szamok, mig ™ egyiitthatdja 1, minden racionéalis gyoke
egeész szam. (L. Kiirschak: Matematikai Versenytételek, 75. o.)

ITI. Megoldas. Ha a és b raciondlis szamok, p és g egész szdmok ugy, hogy
(1) a+b=p...
(2) ab=gq...

1

a és b legn. kozos osztoja 1.
r
2(7“7 s) ~ 1; — nem egyszer(Gsithetd, irreducibilis.
s



akkor (a—0b)* =p>—4q szintén egész szam
és

(3) a—b==++\p*—4qg=*k...

ahol a jobboldal racionélis, egész szam.
1)-bdl és 3)-bol
p*k pFk
a = e b = .
2
Ha p paratlan szam, akkor p? — 4q és igy \/p? — 4q = k is paratlan. Ha p paros, akkor p? —4q és igy \/p% —4q =k
is paros. Eszerint a és b egész szamok.

Berger Tibor (Fay Andras g. VIIL. o. Bp. IX.)



