Legyen a kupszelet legaltalanosabb egyenlete:
Ax? +2Bry + Cy? +2Dx +2Ey + F =0 1)
A MN egyenes egy tetszés szerinti pontjanak L-nek coordinatéi:

To + A" yo + Ay
14X 7 14X

és hogy L a kupszeleten fekiidjék, kell, hogy coordinatai az 1)-be helyettesitve, azt azonosan kielégitsék. Elvégezve a
helyettesitést és az egyenletet A fogy6 hatvanyai szerint rendezve, ez a kovetkezé alakot nyeri:

PN 4+2QA+R=0 2)

hol
P = A2"? + 2B’y + Cy* + 2Da2"* + 2By + F
Q = (Azo + Byo + D)a’ 4+ (Bxzo + Cyo + E)y’ + (Dxo + Eyo + F)
R = Ax? + Bxoyo + Cy2 + 2Dz + 2Eyo + F

Hogy az M N egyenes a kipszeletet két egybeesé pontban messe, kell, hogy a 2)-nek két egyenls gyoke legyen. Ennek
feltétele:
Q*-~PR=0 3)

mely egyszersmind a keresett mértani hely egyenlete.
Ha ezt 2’ és ' szerint rendezziik, kapjuk a kovetkezot:

ax’® 4+ 2bx'y' + cy’® + 2dx’ +2ey + f =0 4)
hol

a=a?>—RA, b=aB—-RB, c¢=p8%-RC

d=ay—RD, e=fy—RE, f=+°>—-RF
mikor is

o= Azxyg+ Byo+ D
B8 =DBxo+Cyo+ E
v = Dzxy+ Eyo + F
A 4) alatti egyenlet egyiitthatoinak részletes alakja
a=(B?—AC)yg +2(BD — AD)yo + (D* — AF)
b= (AC — B*)xoyo + (AE — BD)xg + (CD — BE)yo + (DE — BF)
c=(B?— AC)x3 +2(BE — CD)xo + (E* — CF)
d = (AE — BD)zoyo + (BE — CD)y3 + (AF — D*)x + (BF — DE)yo
e = (BD — AE)x2 + (CD — BE)zoyo + (BF — DE)zo + (CF — E?)yo
f=(D? = AF)z§ + 2(DE — BF)zoyo + (E* = CF)yj
mig ez utébbi még a kovetkezd alakban is irhato:
(az’ + by +d)z’ + (b’ +cy’ +e)y' + (da’ +ey’ + f) =0 5)
Ha ebbe az egyenletbe x’ és ¢ helyébe
T+ xolsY + Yo

iratik, vagyis a coordindtarendszert 6nmagaval parhuzamosan eltolom, mig kezdépontja az M (o, yo) pontba esik, az
5) a kovetkezs alakot nyeri:

(az? + 2bxy + ¢* + 2ax¢ + byo + d)x + 2(bxg + cyo + ¢)y+
+(azo + byo + d)zo + (bxo + cyo + €)yo + (dxo + eyo + f) =0 6)
Az a, b, ¢, d, e és f részletes értékeinek belehelyettesitése mellett a kovetkezs egyenletek:
axg+byo+d=0
brg+cyo+e=0 7)
dro+cyo+ f=0
identikusan ki vannak elégitve s a 6) végre a kovetkez$ egyszeri alakot nyeri:
ax® + 2bry +cy* =0 8)

melybdl kozvetleniil lathato, hogy egyenespar egyenlete, mert z- és y-tol fiiggetlen tagot nem tartalmaz.



