Elsd segédtétel. Valamely szog szarain felvessziikk a PPy = a és Q@1 = b allandd hosszisaga vonaldarabokat.
Kimutatjuk, hogy PQ és P1Q, egyenesek kdzéppontjait 0sszek6t6 egyenes irdnya nem véltozik, barhol vessziik is fel
az allando a és b tavolsagokat. (1. abra.)

Toljuk ugyanis QQ1-et a Q'Q} helyzetbe és legyenek a PQ, PQ’, P1Q1, P1Q} tavolsagok kdzéppontjai rendre:
M, M', N, N'. Minthogy MM’ és NN’ a PQQ’, illetSleg a P1Q;Q} haromszogek két-két oldalfelezd pontjanak
0sszekot6 egyenesei, azért:

1 1
MMIZQQQla NNI=§Q1Q11
és
MM || QQ' NN || Q:1Q;.

Amde QQ’ és Q1Q] egy egyenesbe esnek és QQ1 = Q'Q}, tehat

MM' = NN’
és

MM' || NN'.
M M'N’N tehét parallelogramma, és igy az M N tényleg parhuzamos M’ N’-nel. Most ismét P Pj-et tolhatjuk a tetszo-
leges P'P| helyzetbe. Ha P'Q’ kdzéppontjat M"-mel, P/ Q) kozéppontjat N”-nel jelolom, akkor éppugy, mint elbb

M"N" || M'N' tehat || MN

mialtal tételiink beigazolast is nyert.

Az allandé M N iranyt legegyszertibben tugy nyerhetjiik, ha P-t és Q-t is a sz6g O csicspontjaban vessziik fel és
ezt Osszekotjiik P'Q'-nak N kdzéppontjaval. Ezen 6sszekotd egyenes felezi minden P’'Q’-val parhuzamos egyenesnek a
szdg szérai kozt 16vS részét és mivel minden ilyen parallel egyenes O-t6l kezdve OP’ : OQ' aranyu szeleteket vag le a
szarakbol és viszont, ha két ily szelet viszonya OP’ : OQ’, akkor a végpontjait 6sszekots egyenes parhuzamos P'Q’-val,
azért érvényes a kovetkezs tétel is:

Masodik segédtétel. Az MN irany akkor is alland6é marad, ha a PP, és Q@)1 vonaldaraboknak csak a viszonyuk
allando.

Ezek utan attériink a kitizott tétel bizonyitasara:

F

1°. (2. abra.) Legyen AD és A; D; metszése E-ben; BC és B1C) metszéspontia pedig F-ben, akkor
AFA<= BF B«

(szaraik parhuzamosak) és
AD = BC és A1D1 = BlCl,
tehat az els6 segédtétel értelmében A'D’ az Ay D1 E-vel épp akkora szdget zar be, mint B'C’ a B1C1F egyenessel.
Amde:
A1Dq H B.1C4



és igy

A'D" || B'C'.
Hasonloképpen

A'B" | D'C’,

tehat A’B’'C’'D’ csakugyan parallelogramma.
2°. Legyenek most az adott parallelogrammék hasonlok. (3. abra.)

U

Ki fogjuk mutatni, hogy

B'C'D'A ~ BCDA

és
A'B'D'A ~ ABDA

mi altal tételiink masodik fele is beigazolast nyer. Nevezziik e végb6l BC' és B1Ch metszéspontjat E-nek, DC és D1Cy
metszését F-nek és a DC meg B1Ch metszéspontjat K-nak; akkor minthogy

DCB« = DC1B1«

azért

ECK<«=KCiF«.
Tovéabba

CKE<«=C1KF«
és igy

CKEA ~ C1KFA,
tehét

KEC<=KFC«.

Mivel ABCD ~ A1B1C1Dy, azért a KEC szarain 1év6 BC és B1C1 szeletek ardnya egyenlé a K FCq< szarain
levé DC és D1C4 szeletek aranyéaval. Masodik segédtételiink értelmében tehat:

CGC'a~CHC'«,

hol G a BC és B'C’ egyenesek, H pedig a DC és D'C’ egyenesek metszése. Ha DC a B'C’-t I-ben metszi, akkor
tehat:
CGIN ~C'HIN,

miért is
GCI« = HC'I«

és cstcsszogeik:
DCB< = D'C'B'«.

Hasonloképpen kimutathato, hogy a B'C’' D’ A tobbi szdgei s az A'B' D’ A szogei is a BCDA t6bbi szdgeivel, illetdleg
az ABDA szogeivel egyenl6k, tehat valoban:

ABCD ~ A'B'C/ D' ~ A1B1C1 D;.
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