Els6 megoldas.
(Széamitas utjan.)

Tudjuk, hogy

A plp—a) 1
2—:7:—
(1) cos” < " 1
hol
_aib—kc—aigl p _bt+c+a d+2a
p=a=" 2 b= ="
Tehéat
d(d + 2a) = be
smert a=b+c—d,
d(2b+ 2¢ — d) = be,
(2) be—2d(b+c)+d*=0

Maésrészt, ha az a és a’ metszéspontjat A’-val jelolom, kovetkezik, hogy:
ABC teriilete = ABA’ teriilete +ACA’ teriilete, vagy

(3) be= (b+c)d

A (2) és (3)-bol nyerem a kovetkezs értékeket:

d? a'd?
b =—) bc=_——.
te 2d—a’ T 2d—a
Tehat b és ¢ a kovetkez6 masodfoku egyenlet gydkei:
(4) (2d —d)X? - d*X +d'd*> = 0.
Az a-nak értéke:
d(a' —d)
(5) a="» +c— d= m

(ifi. Imre Jdanos, Nyiregyhdza).
A feladatot még megoldotta: Griinhut Béla, Pécs.
Jegyzet. Hogy az a, b, c értékek a feladatnak megfeleljenek, mindenekel&tt kell, hogy pozitivok legyenek.

Az a értéke pozitiv lesz, ha az
(@' —d)(2d —a’)

szorzat pozitiv. Ez akkor all be, ha

!
(6) %<d<a'

A b és c értékei a (4)-bol nyeretven, latjuk, hogy a gyokok szorzata és Osszege a (6) alatti feltétel mellett pozitiv és a
két gyok maga is pozitiv lesz, ha a (4) alatti egyenlet determinansa

¢=d"—4(2d —a)ad®> 20

Azonban
¢ = d*(d* — 8a'd + 4a'),

= d?[d — 2d/(2 — V/3)][d — 2d/(2 + V/3)].
Minthogy d < @/, ¢ a —[d — 2a/(2 — V/3)] elSjelét veszi fel, vagyis pozitiv vagy zérus, a szerint, amint
d <2d'(2—V3).

Tehat a probléma csak akkor lehetséges, ha

!/

(7) % <d<2d(2-V3)



Ez esetben azonban az (5)-bél tényleg kovetkezik, hogy b+ ¢ > a, mig masrészt kimutathaté, hogy a® > (b — ¢)?, mely
feltételek sziikségesek és elegenddk arra, hogy az a, b és ¢ hosszisidgokboél haromszog alakittathassék.
Szerkesztd.

Masodik megoldas.
(Szerkesztés utjan.)

Tegyiik fel, hogy a probléma meg van oldva és legyen ABC' a haromszdg, melybél ismerjiik az A szoget, az AA
szogfelezs egyenest és az AB + AC — BC = d kiilombséget.

Rajzoljuk meg a haromszoget beliilrsl érinté kort. Legyen koézéppontja O, érintkezési pontja az AC oldallal I.
Tudjuk, hogy

AI:%(AB—i—AC—BC):g

A
Az AOI derékszogt haromszog tehat meg van hatérozva az Al oldal és az OAI = 3 sz0Og altal. Megszerkesztjiik és

valasztunk atfogojan AO-n egy A’ pontot, melynek helyzetét az AA’ = o’ egyenletbdl hatarozzuk meg. E pontbol
htizunk érint6t az O sugara korhoz, ez lesz a haromszog BC' oldala, mig az A-bol hizott mésodik érint6 az AB oldalt
szolgaltatja.

Jegyzet. Hogy a probléma lehetséges legyen, kell, hogy az A’ pont az O korén kiviil essék, amibdl kovetkezik, hogy

AA" 2 AO +0OI
vagy
oy d(1+sin4)
= A
2cos 5
Hogy az O kor a haromszoget beliilrél érintse, kell, hogy
AA" < 2A0
vagyis
a’ > d
cos é '

E két egyenlGtlenség A = 120° esetére a kovetkezSkbe megy at:

2
m § a < 2d
2
melyek a (7) alattiakkal Osszeegyeztethetdk.
Szerkesztd.



