
Az A′B′C′
háromszög oldalainak egyenl®sége abból következik, hogy az AB′C′, BC′A′, CA′B′

háromszögek

egybevágók, mert két-két oldaluk rendre egyenl® egymással és az általuk bezárt szögek közös értéke 60 ◦
.

A feladat második részére vonatkozólag látjuk az AB′C′
háromszögb®l, hogy

l2 = x2 + (a− x)2 − 2x(a− x)
1

2

vagy redukálva

(1) x2
− 3ax+ a2 − l2 = 0.

Hogy ezen egyenlet gyökei valósak legyenek, kell, hogy

9a2 − 12(a2 − l2) ≧ 0

vagy egyszer¶sítve

1 ≥
a

2

Az l-nek minimuma tehát

a

2
. A l ezen értékénél az 1) gyökei egyenl®k s egy háromszög felel meg a feladat követel-

ményeinek, t. i. az, melynek 
sú
spontjait az eredeti háromszög oldalainak felez®pontjai alkotják.

Ha l < a, akkor
a2 − l2

3
> 0. Az 1) alatti egyenlet gyökei egyenl®-el®jel¶ek s minthogy félösszegük

a

2
positív,

mindkett® positív. Ez esetben két háromszög elégíti ki a feladat követelményeit, melyeknek 
sú
spontjai páronkint

szimmetrikus fekvés¶ek az ABC háromszög oldalainak felez® pontjaira nézve.

Ha l = a, akkor x1 = 0, x2 = a; mindkét érték magát az ABC háromszöget szolgáltatja.

Ha l > a, akkor
a2 − l2

3
< 0, azaz a gyökök ellentett el®jel¶ek s a feladatnak látszólag 
sak egy megoldása van.

De ha α negatív értékének megfelel®leg az AB, BC, CA oldalokra, illet®leg azok meghosszabbításaira, az A, B, C

pontokból a BA, CB, AC irányokban mérünk le egyenl® hosszakat, az l > a esetére is két megoldást találunk, s a

megfelel® háromszögek 
sú
sai most is páronkint szimmetrikus helyzet¶ek az oldalok felez® pontjaira nézve.
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