I. megoldas. Jeloljiik a By, Ba, C1, C pontok merdleges vetiiletét a haromszog A-bol huzott magassagan B, Bj,
C1, Ch-vel. Az AB és AC oldal felez6pontjainak a vetiilete a magassagon ugyanaz az F’ pont, miutan a felezGpontokat
Osszekots egyenes, a haromszog kozépvonala, parhuzamos a BC' oldallal, tehat mergleges az A-bol hizott magassagra
(1. abra). Igy a B]C] és a B,C) szakaszok is egymés tiikérképei, tehat egyenld hossztiak (és ellenkezd iranytak).
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1. dbra

A B]B1C1< és a B1A1C<, tovabba a C5CyBa<t és a Ca Ay B szérai parhuzamosak, tehét sinusaik megegyeznek.
Igy

BiCq
inB;A1C< =sin B, B,Ci1< =
sin B1A1C< = sin B; B1C1 < B.C,’
C} B},
sin Co Ay B<t = sin CyCo Byt = —2-2.
BQCQ

A jobb oldali tortek szamlaloi egyenldk, igy a bal és a jobb oldalak hanyadosa is megegyezik, ami a kivant egyenlGséget
adja.
II. megoldas. Toljuk el a B;C szakaszt a B1C vektorral, legyen Cq 4j helyzete D (2. abra). Ekkor

1D = B,C,

és a két szakasz egyirdnyban parhuzamos. A tiikrozés folytan viszont az utobbi szakasz A Bs-vel egyenls és egyiranyu.
Igy AB,DC, paralelogramma, tehat BoD, AC) és — ismét a tiikrozés folytan — Co B egyiranyt, egyenl szakaszok. Ez
viszont azt jelenti, hogy BC2 By D is paralelogramma, DB tehat B2Cs-bé&l keletkezik parhuzamos eltolassal.
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2. dbra

A keletkezett BC'D haromszogben DCB< és DBC'< szarai parhuzamosak a B; A1C<, ill. CyAs B szaraival, s
igy sinusaik megegyeznek.

A BCD haromszogre a sinustételt alkalmazva nyerjiik, hogy
BD . BsCy sin DCB< . sin B1A1C«

C—D B 3101 B sin DBC'« B SiIlCQAQB<I-

Ezt kellett bizonyitanunk.



Megjegyzések. 1. Egyik bizonyitasban sem hasznaltuk ki azt, hogy B; és C) a megfelel6 oldalszakaszon van. Igy a
feladat allitasa igaz minden olyan egyenesre, amelyik metszi mind a harom oldalegyenest és nem megy &t A-n.

2. A feladat szovege kimondta ugyan, hogy a BoCy és BC egyenes metszi egymast, tobb versenyzs ramutatott
azonban, hogy ez kovetkezik méar abbol, hogy B1Cy és BC metszik egymast. Valoban, az [. megoldasban az utdbbi
tény azt jelenti, hogy B} és C] kiilonboz6, de ekkor BY és C is, tehat BoCo sem parhuzamos BC-vel. A II. megoldasban
a feltétel azt jelenti, hogy D nem esik BC-re. Ekkor azonban DB és a vele parhuzamos BoCy sem parhuzamos BC-vel.

3. Tobben vektorszamitéissal oldottak meg a feladatot, megmutatva hogy a B (1 + B2C's eredévektor parhuzamos
(s6t egyenls) a C@ vektorral. Ez konnyen adédik, ha pl. a felléps vektorokat a c_/i és AB vektorokkal parhuzamos
Osszetevokre bontjuk.



