Megoldas. Tekintsiik az ABCD alapu, EFGH feddlapt szabalyos csonkgulat (4. abra). A forgasszimmetria
miatt mindegy, hogy melyik testatld végpontjait 6sszek6ts vonalakkal foglalkozunk. Ha az AG testatlot vélasztjuk,
megallapithatjuk, hogy minden 6sszek6té vonalnak metszenie kell a térbeli BCDH EF hatszoget. Minthogy pedig e
hatsz6g minden pontjat A-val és G-vel a csonkagila feliiletén elhelyezkedd szakasz koti Ossze, és két pont Osszekdts
szakasza minden mas 0sszek6t6 vonalnal révidebb, a legrévidebb 6sszek6td vonal csak két szakaszbol 4llo tordttvonal
lehet.

4. dbra

Ez vagy egy oldallapon és a fedGlapon, vagy az alaplapon és egy oldallapon, vagy pedig két oldallapon helyezkedik
el. A szimmetria miatt mindegy, hogy itt melyik oldallap vagy melyik két szomszédos oldallap szerepel.

A vizsgalt torottvonal mindharom esetben két olyan lapon halad, amelyek élben csatlakoznak. Ha e lapokat az
él koriil egy sikba forgatjuk, a torottvonal is a sikba teriil, s akkor lesz a legrovidebb, ha a kiterités utan nincs mar
torése, azaz a végpontokat OsszekOts egyetlen szakassza valik. Ez persze csak akkor lehetséges, ha a kiterités utan
ado6do végpontok Osszekots szakasza metszi a két lap kozos élét. Megmutatjuk, hogy ez a benniinket érdekls esetek
mindegyikében bekdvetkezik.

Csonkagulank ABFE oldallapja szimmetrikus trapéz, melynek AB alapvonalan 45°-nal nagyobb (és EF feds-
vonalan 135°-nal kisebb) szogek nyugszanak. Ha ugyanis P és @ az E cstcsnak az alapsikra, illetSleg az AB élre
vetett vetiilete, akkor az APQA egyenlGszaru derékszogi, tehat FQ > PQ = AQ miatt az AEQ/\-ben a nagyobbik
befogoval szemkozti EAQ< > 45°.

A feladat kovetelményére tamaszkodva most azt igazoljuk, hogy o« = AF B<t < 45°. Az alaplap koré irt korben az
AB huron 45°-os (és 135°-0s) keriileti szogek nyugszanak. Minthogy az oldallap koré irt kor sugara nagyobb, ebben az
AB huron nyugvo keriileti szogek 45°-nal kisebbek és 135°-nal nagyobbak. Mivel pedig az AF BQ< része a 135°-nal
kisebb EF B<t-nek, valoban csak 45°-nal kisebb lehet.

Tekintsiik most mar az emlitett harom esetnek megfeleld, kiteritéssel keletkezs abrakat (5. abra). A testatlo vég-
pontjaibol a kiterités utan adodoé pontokat Gsszekots (vastagon meghuzott) szakasz mind a harom esetben metszi a két
lap kozos élét. Mindharom esetben szerepel ugyanis olyan konvex négyszog, amelynek egyik atloja a kozos él, masik
atloja pedig a szoéban forgd Osszekotd szakasz. E négyszogek két szemkozti oldalat szaggatottan hiztuk meg. Konvexi-
tasuk csak az a) és c) dbrarészben kivan alatamasztast, s az a) abraban AEF< < 135°, valamint FEG'< = 45°, a ¢)
abraban pedig AFB< < 45°, valamint BFG" < < 135° kdvetkezménye.




Maér csak annak megmutatasara van sziikségiink, hogy a vastagon meghuzott szakasz a ¢) dbraban a legrovidebb. A
b) abra szakasza nyilvan hosszabb az a) abraénél, hiszen vizszintes (a kozos él egyenesére vetett) vetiilete ugyanakkora,
fiiggsleges vetiilete pedig nagyobb, mert az alapél nagyobb, mint a fed6él. Azt kell csak bizonyitanunk, hogy az a) és
c) 4bra szakaszaira AG' > AG". Ezek a szakaszok az AFG'/\ és AFG" A oldalai, amelyekben két-két oldal paronként
egyenls. Ezért az ismert tételre hivatkozva
AFG'a > AFG"«

igazolésa sziikséges, ez azonban § = AFE< jeloléssel
90°+ 8 > 2a+ 0

alakban irhato, s a mar bizonyitott o < 45° kovetkezménye.



