Mivel az egyenl6tlenség a, b és c-re nézve szimmetrikus, feltehetjiik, hogy @ > b > ¢ > 0. Szorozzuk meg az
egyenlStlenség mindkét oldalat a pozitiv (a — b)(a — ¢)(b — ¢) szdmmal:

(b—c)lna+ (c—a)lnub+ (a—b)Inc < 0.
Az €® és az Inx fiiggvény szigorti monoton névekvé. Igy az el6z6 egyenldtlenséggel ekvivalens:
b—c)Ina+(c—a)Inb+(a—b)Inc

e! <e¥ =1,

vagyis

Tovabb alakitva:

ab—c Lpeme. Ca—b < 1,
(1) ab=cct b < pre,
Atalakitasaink ekvivalensek voltak, tehat a feladat igazolasahoz elég (1)-et belatni. Irjuk fel a stlyozott szamtani—

mértani kozép kozti egyenlstlenséget (Id. Abraham Gabor: Nevezetes egyenlotlenségek, Mozaik Kiado, Szeged, 1995.,
18. 0.) az a és ¢ pozitiv szamokra a (b — ¢) és (a — b) pozitiv stlyokkal:

g < (b—c)a—l—(a—b)c: bla—c) _

a—cC a—cC

a # ¢ miatt egyrészt a jobb oldala nevezdje nem lehetett 0, masrészt egyenléség sem allhat fenn. Mivel mindkét oldal
pozitiv, ekvivalens egyenl6tlenséghez jutunk, ha mindkét oldalt az (a—c) kitevére hatvanyozzuk. Ezutan a hatvanyozas
utan pedig éppen (1)-et kapjuk.



