Fel fogjuk hasznélni az ismert (és kénnyen ellendrizhetd)
(1) 2y 42 =By = (vt y+2) (2% + 97+ 22—y — yz — 22)

azonossagot, valamint hogy

1 1 1
(2) Pyt ey —yr = S@ -y 5 -2+ (- 2)? >0
és
2, .2, .2 32,9 oy 1L 2_3 .92, 9 2
(3) -ty +z —xy—yz—zx:§(x +y +z)—§(:1c—|—y+z) §§($ +y*+27).
Ha behelyettesitjiitk (1)-be az z = Vda, vy = V2b, z = ¢ szamokat, a bal oldalon a

4a® + 2b° 4 ¢* — 6abce kifejezés fog allni. El6szor megmutatjuk, hogy ennek értéke 0-t6l kiilonbozs egész szam. Az hogy
egész, trivialis, mert a, b, ¢ egészek. Indirekt bizonyitast alkalmazunk. Tegyiik fel, hogy 4a® +2b% + ¢ — 6abe lehet 0 ugy,
hogy a, b, ¢ nem mind 0. Tekintsiink az ilyen a, b, ¢, szamharmasok koziil egy olyat, amelyben |a| 4 |b| 4+ |¢| minimélis.
A ¢ paros, mert ¢ kivételével az Osszes tag biztosan paros. Ekkor viszont b is paros, mert 2b3-t6l eltekintve mindegyik

tag oszthato 4-gyel. Végiil a is paros, mert a 2b°+ ¢ —6abe kifejezés oszthato 8-cal. Ha a, b, ¢ mindegyike paros, akkor az

b
b1 = oL c1 = g szamokra

(4a® +2b° + ¢® — 6abc) = 0, viszont ez ellentmond annak, hogy |a| + [b] + |c| mini-

’

N

aq =
4@? + 2b:1)’ + c? — b6aibicy =
malis.

Az eddigiek alapjan tehat

ool —

1< ‘4a3 + 263 + 3 — 6abc‘ =
4a + \3/§b—|—c‘ . (2\3/§a2 + V4b? + 2 — 2ab — /2bc — \B/Zlca> <

3
Via + \3/5174—0’-5 (2\3/%24—\3/4_11724—02) <

<

Vida + €/§b+c’ - (4a® + 367 +2¢%) .

Ebbdl az allitas egyszerd atrendezéssel adodik.
Pap Gyula (Debrecen, Fazekas M. Gimn., IV.o.t.) dolgozata nyoman

Megjegyzés. A megoldasban azt az erGsebb allitast lattuk be, hogy

1
3Y/2a% + 342 + 32

ﬂa+€/§b+c‘>

A jobb oldal nevezgjében szerepld konstansok élesek. Definiadljuk minden n pozitiv egészre az (an, by, ¢,) szamhar-
mast a kovetkezSképpen:

ﬂan+\7§bn+cn:(\7§—l)n.

A fentiek alapjan nem nehéz bebizonyitani, hogy

3 3
(\S/Zan + V2b,, + cn) : (3\3@@,2, + 5\3/117,2, + 50,%) — 1.



