Legalabb 3 és legfeljebb 1995, illetve altaldban n egyenes esetén a legnagyobb olyan paratlan szam, amely n-nél
nem nagyobb.

1. Nevezziik a sik egy pontjat csiucsnak, ha el6all két megadott egyenes metszéspontjaként. Egy cstics pontosan
akkor lesz egy (megadott egyenesekkel hatarolt) szogtartomany csicsa, ha ¢ mindkét hatarolo félegyenesen szélsd
cstcs, azaz az altala ott meghatarozott két félegyenes valamelyike mar nem tartalmaz tovabbi csicsot. Egy cstcs nem
lehet két szogtartoméanynak is csticsa, mivel a t6bbszoros metszéspontok kizardsa miatt ez csak ugy fordulhatna eld,
hogy a két szogtartoményt két metsz6 egyenes jeloli ki; akkor viszont a két egyenes egyikén sincs tovébbi cstics, vagyis
a tobbi egyenes ezeket nem metszi, a feladat feltételének ellentmondva.

2. A cstcsok (véges) halmazanak konvex burka legalabb haromszog, és ennek minden cstcsa széls6 cstcs lévén az
6t kijelols egyeneseken, a létrejove szogtartoméanyok szama legalabb 3.

3. Az egyenesek altal létrehozott siktartomanyok koziil a nem korlatosakat két félegyenes (és esetleg még néhany
szakasz) hatéarolja, és minden félegyenes pontosan két nem korlatos tartomany hataran fekszik. Igy a nem korlatos
tartomanyok szama megegyezik a létrejott (belil iires) félegyenesek szdmaval, az pedig éppen 2n, hiszen mindegyik
egyenesen két ilyen félegyenes keletkezik. Nevezziink két nem korlatos tartomanyt szomszédosnak, ha van kozos hataro-
16 félegyenesiik, és hivjuk Sket szemkdztesnek, ha hatarolo félegyeneseik ugyanazon a két egyenesen fekszenek. Vegyiink
fel egy olyan kort, amely minden cstcsot a belsejében tartalmaz. E kor hataran végighaladva és a (nem korlatos) tar-
tomanyokat e korbejaras szerint felsorolva, a szomszédos tartomanyok egymas utan kovetkeznek, a szemkoztesek pedig
a masiktol szadmitott n-edikként. Két szomszédos koziil legfeljebb az egyik lehet szogtartomany, hiszen két szomszédos
szogtartomany cstcsai kiilonbozoek, ezért egyikiik a kozos hataron 1évs félegyenesnek belsé pontja lenne. Igy paratlan
n esetén megkaptuk, hogy a szogtartomanyok szama legfeljebb n. Tételezziik fel ezutéan, hogy n paros, és létezik n
darab szogtartomany; ekkor a szégtartomanyok szemkoztes parokban allnak, ami koz0s csics létezését jelenti, ezért
lehetetlen. Péaros n-re tehat a szogtartoméanyok szama legfeljebb n — 1.

4. Ha n = 3, akkor nyilvdn pontosan 3 szogtartomany keletkezik. Tegyiik fel, hogy mar van n — 1 egyenes,
amelyek pontosan 3 szogtartoméanyt hataroznak meg. Az n-edik egyenest ugy vegyiik fel, hogy ezen szogtartoményok
koziil legalabb kett6t mindkét hatarolo félegyenesében messen. A végtelen sok lehetség koziil csupan véges sok nem
felel meg a metszéspontokra tett feltételnek, tehat elérhets, hogy az igy meglévé n egyenes is kielégiti a feladat
feltételeit. Az n-edikként felvett egyenes az eredetileg volt szogtartomanyok kozil legalabb kettt megsziintet (azokat,
amelyeknek mindkét szarat metszi), és legfeljebb két Gjat hozhat létre, hiszen azok cstcsai az 0j egyenesen széls6
csucsok, amelyekbdl csak kett6 van. Ezzel belattuk, hogy minden n-re létezik n olyan egyenes, amelyeknél pontosan 3
szogtartomany keletkezik.

5. Végiil azt mutatjuk meg, hogy a fels6 korlat is elérhet6, minden n-re. Paratlan n esetén kossiik Ossze egy

korvonal n pontjanak mindegyikét az 5 -edik rékovetkezgjével. Az igy keletkezs egyenesek egymést a kor belsejében

vagy hataran metszik, ezért mind az n pont egy-egy szogtartomany csicsa lesz, és az egyenesek szama is n. Paros
n-re végezzik el az iménti konstrukciot (n — 1)-gyel. Vegyiik a kor egy olyan atmeérgjét, amely dtmegy a kor keriiletén
fekvs egyik csticson, majd forgassuk el a kor kozéppontja koriil egy kellGen kicsiny szoggel ugy, hogy teljesiiljenek
a metszéspontokra megadott feltételek. Az igy kapott dtmérs az eredeti szogtartoméanyok koziil pontosan az egyiket
metszi, és azt egy szogtartomanyra és egy olyan nem korlatos tartomanyra vagja szét, amely nem szdgtartomény; ezzel
a szogtartomanyok szama tovabbra is n — 1, az egyeneseké viszont n.
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