A bizonyitast a kovetkezs interpoldcids feladat megoldésabol olvassuk ki. Legyen n > 2, az ay,as, ..., a, szamok
kiilonbozbek (mint a feladatban) és a by,be, ..., b, szamok tetszélegesek. Keressiink olyan legfeljebb (n — 1)-edfoku
p polinomot, amely az a; helyen a b; értéket veszi fel (1 < j < n). Elérebocsatunk egy megjegyzést. Legfeljebb 1
megoldésa lehet ennek a feladatnak, hiszen ha két polinom megfelel a feltételeknek, akkor a kiilonbségiik olyan legfeljebb
(n — 1)-edfokt polinom, amelynek legalabb n db gyGke van, ti. az a;-k, tehat ez a kiilonbség csakis az azonosan 0
polinom lehet. Mindezek utan a p-t az Gn. Lagrange-interpoldcid modszerével keressiik meg. Abban a specialis esetben,
amikor a b;-k egyike 1, a tobbi pedig 0, kénnyd a p-t megtalalnunk. Ha pl. b; = 1, akkor a legfeljebb (n — 1)-edfoka
p-nek az a;-k (j # i) mind gydkei, tehat p(z) a H(:E — a;) polinom konstansszorosa, vagyis a p(a;) = 1 feltételt is
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figyelembe véve p(z) = H Y Jeloljiik p;-vel ezt a polinomot. Ezek utan vilagos, hogy ha a by, bs, ..., b, értékek
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tetsz6legesek, akkor p = Z b;p; olyan legfeljebb (n — 1)-edfokt polinom, amely az a; helyen a b;-t veszi fel, tehat ez
i=1

az, amit keresiink. Ezzel az interpolacios feladatot megoldottuk. Abban az esetben, amikor b; = a; (1 < j < n), a fenti

interpolacios polinomnak meg kell egyeznie a p(z) = x polinommal, hiszen ez utobbi is olyan legfeljebb (n — 1)-edfoku

polinom, amely az a; helyen a b;-t veszi fel. Ezek szerint fennall a

polinomegyenldség. A két oldalon az z" ! egyiitthatojat Gsszehasonlitva éppen a kivant egyenlGséget kapjuk, feltéve
hogy n —1 > 2, azaz n > 3.
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