Koénnyen kiszamolhat6, hogy a1 = 1, as = 1, ag = 2, a4 = 4. Ha n > 4-re a lehetséges 0sszeg els6 tagja 1, akkor
a tobbi tag a,—_1-féle lehet, ha az els6 tag 3, akkor a tobbi a,_s3-féle lehet, ha az elsé tag 4, akkor a tobbi a,,_4-féle
lehet. Tehat a,, = a1 + ap_3 + Apn_g4.

Ezzel a rekurzids képlettel tovabb szamolva kapjuk, hogy a5 = 6, ag = 9, ay = 15, ag = 25, ag = 40, a19 = 64,
... Az elemek kozott szabalyossag fedezhetd fel: az a sejtésiink, hogy ag, mindig négyzetszam lesz — igy tehat aqggg is.
Ennél azonban tobbet is belathatunk: az 12, 22, 32, 52, 82 ... sorozatban az alapok mindegyike az el6z6 kettd Gsszege.
Az fi =1, fo =1, far2 = fot1 + fn (n > 1) sorozat az ugynevezett Fibonacci-sorozat. Be fogjuk bizonyitani, hogy
agp = f,zhLl, és aont+1 = fn+1 -+ fnre. Teljes indukciét hasznalunk: n = 1-re és 2-re az allitas igaz, és lassuk be, hogy
(n + 1)-re is igaz ez a két Osszefliggés. Ekkor

a2(n+1) = a2(n—1) +asp—1+ A2n+1 = f?l + fnfnJrl + fn+1fn+2 =
= fn(fn + fn+1) + fn+1fn+2 = fnfn+2 + fn+1fn+2 = fn+2(fn + fnJrl) = f73+25

és
A2nt3 = Aop—1 + Q2n + Q2nt2 = fafat1 + frgr + frive = fast (fa + fag1) + foio =
= fn+1fn+2 + f7%+2 = fn+2(fn+1 + fn+2) = fn+2fn+3a

tehat az allitds minden n-re igaz. Ezzel azt is bebizonyitottuk, hogy a, minden paros n-re négyzetszam, igy ajggs is
az.



