Tekintsiik a feladatot megoldottnak. Jeloljiikk az e, f, g kdzos kezdSpontjat O-val, a szerkesztends haromszog
csucsait A, B, C-vel, az adott pontokat pedig P, @, R-rel (1. dbra). Tegyiik fel, hogy az e, f, g félegyenesek nincsenenk
egy sikban. Jeloljiik az altalunk paronként meghatarozott sikokat Ser, Syrg és Seq-vel, ABC sikjat pedig S-sel. Mivel
R € Seq s Q € S¢g4, azért az R-en, illetve (J-n dtmend, g-vel parhuzamos egyenesek az L € S, illetve a K € Syg
pontban metszik e-t, illetve f-et (2. dbra). Mivel RL || g || QK, azért az R, L, K, Q pontok egy S’ sikban vannak. Ha
P, Q és R koziil egyik sem esik egybe ABC' csticsaival, akkor S’ kiilonbozik S-t6l is és Sep-t6l is, tehat AB, RQ és LK a
paronkénti metszésvonalai az S, S’ és S,y sikoknak. Ha e harom egyenes koziil valamelyik ketts egy 7' pontban metszi
egymast, akkor T az S, S” és S,y sikok mindegyikén rajta van, azaz a harom sik kozos pontja, tehat a harmadik sikpar
metszésvonala is dtmegy rajta. Ezzel belattuk, hogy AB, LK és R(Q) vagy egy ponton mennek at, vagy parhuzamosak.
Ez az allitas akkor is igaz, ha az e, f, g félegyenesek egy sikban vannak. Ennek bizonyitasat az olvasora hagyjuk. (Egy
lehetséges bizonyitasi mod: az e, f, g félegyenesekhez konstrualjunk olyan €', f/, ¢’ félegyeneseket, amelyek nincsenek
egy sikban, és egy megfelels iranybol egy sikra vetitve Gket, a vetiiletiik éppen e, f és g.)

A szerkesztést tehat a kovetkez6 moéddon végezhetjik: R-en és QQ-n at parhuzamosokat szerkesztiink g-vel, ezek
L-ben, illetve K-ban metszik e-t és f-et. RQ és LK T metszéspontjat Osszekotjiik P-vel (ha RQ || LK, akkor P-n
at ezekkel parhuzamost huzunk), ez A-ban és B-ben metszi e-t, illetve f-et. Végil BQ és AR metszéspontja adja a —
g-n 1év6 — C csicsot. Az igy szerkesztett ABC haromszog C csicsa mindig g-n lesz, mert RL || g || QK, és az RQ,
LK és AB egyenesek pedig vagy egy ponton mennek at, vagy parhuzamosak. A megoldéasok szama az adott pontok és
félegyenesek kolcsonos helyzetétol fiiggen legfeljebb 6 (szerkesztésiink csak azt biztositja, hogy a haromszog csicsai a
félegyeneseket tartalmazo egyeneseken vannak, illetve hogy a haromszog oldalegyenesei atmennek az adott pontokon).
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