I. megoldas. Jelolje X és Y a k kor és az OP-re merdleges, P-n atmend egyenes metszéspontjait! (1. dbra) Jelolje
Q@ a korhoz X-ben és Y-ban huzott érinték metszéspontjat, legyen e a Q-n atmend, OQ-ra merdleges egyenes. (Ekkor
az O, P és @ a konstrukci6 alapjan nyilvanvaloan egy egyenesbe esik.)

a) Megmutatjuk, hogy az e egyenes tetsz6leges pontjabol a k-hoz huzott érintSk érintési pontjait 6sszekots egyenes
Atmegy P-n.

Legyen R az e egyenes egy QQ-t0l kiilonb6z6 pontja, az R-b6l a korhoz hizott érintSk érintési pontjait jelgje I és J.
Az 1J szakasz az OQ) egyenest messe a P; pontban. Bizonyitandé tehat, hogy P = P;, amely pontosan akkor teljesiil,
ha()F’::()Fﬁ.

Az OX P haromszogben Pitagorasz tétele szerint

(1) XP?=0X?*- 0P~

Az OX P haromszog hasonl6 az X QP haromszoghoz, igy

oxX _ XQ
OP ~ XP’
azZaz
0X
(2) XQ=5p XP.

Az OX(@Q haromszogben Pitagorasz tétele szerint
0Q? =0X? + X@Q?,

azaz (1) és (2) alapjan

0X?
2 __ 2 2 2
0Q* =0X +W'(OX - O0P?),
e 0X?
0C=5p
aAZazZ
0X?
(3) 00

Jelolje S az IJ és OR metszéspontjat.
Az el6z6 gondolatmenetet az O, X, P és () pont helyett rendre az O, J, S és R pontra alkalmazva adodik, hogy.

0J?
4 08 = —"—.
(4) OR

Az OP, S hasonlo az ORQ) haromszoghoz (egy-egy szogiik derékszog, masik szogiik egybeesik), ezért

OR
pPo=2_.
OP; oS,

igy (4) alapjan és kihasznalva, hogy OJ = OX (mindketts a kor sugara),

_OR 0J* 0J2 0X2

Opl_@'OR_OQ 0Q

OP,

azaz
OP, =0P

valoban teljesiil.

b) Megmutatjuk, hogy a kérh6z a P-n dtmend barmely hur végpontjaibol huzott érint6k metszéspontja a fentebb
meghatéarozott e egyenesen van.

Jelolje A és B egy, a P-n 4tmend hur végpontjait, R a k korhoz A-ban és B-ben huzott érint6k metszéspontjat
(2. dbra).

Tegyiik fel, hogy R nem esik az e egyenesre; jelolje R; a BR egyenes és az e egyenes metszéspontjat.

Az R1-b6l a korhoz hazott egyik érints érintési pontja a B pont, a masik érinté érintési pontjat jellje A;.

a)-ban belattuk, hogy az A; B htr &tmegy P-n. Igy, mivel az AB hur is &megy P-n, ez csak akkor teljesiilhet, ha
Ay = A. Ennek kovetkeztében viszont Ry = R, azaz az érint6k metszéspontja az e egyenesen van.

b) szerint a feladatban meghatarozott E és F' pont az e egyenesen van, azaz az altaluk meghatarozott egyenes
éppen az e egyenes. Az e egyenesrdl viszont az a) pontban megmutattuk, hogy barmely pontjabol a k korhoz huzott
érintSk érintési pontjait 6sszekotd egyenes atmegy a P-n, igy a feladat allitasat bebizonyitottuk.



Szalai-Dobos Andrds (Szekszard, Garay Janos Gimn., II. o.t)

II. megoldas. Legyen ki az OF, ko pedig az OF szakasz Thalész-kore. A ky és ko O-t61 kiilonb6z6 metszéspontjat
jeloljiik X-szel (3. dbra). Ekkor OX 1 EF, ezért ha G az EF egyenes tetsz6leges pontja, akkor az OG szakasz kg
Thalész-kore is atmegy X-en.

Invertaljunk a k korrdJAz inverziorol olvashatnak pl. Reiman Istvan: Fejezetek az elemi geometridbol (Tankonyvki-
ado, 1987) c. konyvében (74-86. 0.), tovabba a KoMal 1968. novemberi szamaban (97-101. o.) és Bartfai Pal-Tusnady
Gabor: Pilydzat az inverzidrdl c. cikkében (KoMalL, 1971/1, 1-7. o.). Mivel ky képe AB, ks képe pedig CD, ezért
X(= ki Nky\ {O}) képe P(= AB N CD), tehat kg képe egy P-n atmend egyenes. Viszont kg képe éppen a G-bol
k-hoz hizott érint6k érintési pontjait 6sszekots egyenes.

Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Salamon Eva (Zalaegerszeg, Sagvari E. Gimn., II. o.t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. A feladatra a leirtakon kiviil is igen sok kiilonbozé fajta szép megoldas érkezett, koordinata-geometriai,
projektiv, ill. térgeometriat felhasznalé bizonyitasok.
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