Legyen a’ egy 444-re végzdds négyzetszam, ekkor a’ = 1000k + 444
(k nemnegativ egész), azaz (a/2)> = 250k + 111. Mivel a jobb oldal egész, igy a bal oldal is az; jeloljiik b*-tel.
Ezt beirva, majd az egyenlGséget atalakitva:

b2 = 250k + 111 = 250(k — 1) + 361 = 250(k — 1) + 192(b — 19)(b + 19) = 250(k — 1).(2)

A jobb oldal paros, ezért b paratlan; valamint 250 | (b — 19)(b + 19). Mivel a két tényezd kiilonbsége 38, igy csak
egyikiik lehet 5-tel oszthatd. Ezek szerint b = 1250 £ 19, illetve mivel b paratlan, | paros, azaz b = 250n £ 19 (I, n
nemnegativ egészek), és végiil a = 500n + 38.

A gondolatmenetet visszafelé alkalmazva latjuk azt is, hogy egy ilyen a szam négyzete valoban 444-re végzddik.

Végzbdhet-e 4444-re? Az (1) egyenletnél lattuk, hogy b paratlan, igy (1) bal oldala 4-gyel oszthaté. A jobb oldalon
viszont 4 /250, ezért 2 | k — 1, vagyis k paratlan. Ez azonban azt jelenti, hogy a? ezres helyiértékén paratlan szam all,
tehat a 4 nem szerepelhet ott; 4444-re nem végz&dhet négyzetszam.
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