Tegyiik fel, hogy
(1) g=p@d-p), r=qd-q, p=r@d-n).
Legyen ¢ = q— 2,y =p— 2, z =r — 2. Ekkor (1) igy alakul:
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(2) r =2y y=2- 22 z=2—1a".

p, q, r pontosan akkor paronként kiilonbozs, ha x, y és z paronként kiillonb6z6. Keressiik meg ennek a feltételét.

Tegyiik fel, hogy # = y. Ekkor 2 = 2 — 2, amib6l 2 = 1 vagy vt = —2. z = lesetén z =y = 2 = 1, & = —2
esetén x = y = z = —2. Ugyanezt az eredményt kapjuk, ha = = z vagy y = z. Azaz z, y, z pontosan akkor paronként
kiilonbozd, ha  # 1 és x # —2.

(2)-bél adodik:
r=2—y?=2-(2-2%)2=2-(2—(2—-2)?)°.

A zarojeleket felbontva kapjuk:
(3) 28 — 8% +202* — 162% + 2 +2=0.

Konnyt latni, hogy a fenti egyenletnek x = 1 és x = —2 gyoke. Mivel az elézdek szerint sem z — 1 # 0, sem x + 2 # 0,
igy (3)-at eloszthatjuk (z — 1)(x + 2)-vel; ezt kapjuk:

20— -5t 433+ 72—z —1=0.

Ezt szorzatté alakitva:
(2 -3z —1)(2® —2? =22+ 1) = 0.

Tehat vagy 2° — 3z — 1 = 0, vagy 2® — 22 — 22 + 1 = 0. Atalakitasaink ekvivalens volta miatt, ha = gyoke a fenti két
egyenlet valamelyikének, és y = 2 — 2%, z = 2 — 9/, akkor z, y, z-re teljesiil (2).

Most mar meghatarozhatjuk p + q 4+ r értékét.

prg+r=r+y+z+6rt+ytz=c+ 22+ (2—(2—332)2) =2t +32 42
L eset: ha 2 — 32z — 1 = 0, akkor
ct+y4+z=—a"+322+r=—2(®-3x-1)=0,p+q+r=c+y+2+6=6.
II. eset: ha 2® — 2% — 2z 4+ 1 = 0, akkor
t4y+z=—a'+32+r=—(c+1)@* -2 -22+1)+1=1p+q+r=a4+y+2+6="T.

Tehat p + g + r értéke 6 vagy 7 lehet.

Megjegyzés. Sokan a harmadfokid egyenlet megoldoképletével megkeresték g lehetséges értékeit, s onnan szamoltak
ki p+ g+ r értékét.



