A feladat allitasat n-re vonatkozo teljes indukcidval igazoljuk.

n = 2 esetben p = a1, és ¢ = ag relativ primek. Ekkor ¢ tobbszorosei teljes maradékrendszert alkotnak p szerint,
vagyis tetszSleges 0 < k < p szdmhoz létezik olyan 0 < j < p, amelyre:

jrq=k (mod p).

Igy minden pg-nal nagyobb z szamot el6 lehet allitani a kivant alakban: legyen k a z maradéka p-vel osztva. A k-hoz
talalunk p-nél kisebb j-t gy, hogy
jrq=k (mod p).

Ekkor z — jq oszthaté p-vel, legyen a hanyados [, igy z = jq + lp, ahol 7 > 0 és [ > 0. Ezzel n = 2-re igazoltuk az
allitast.

Tegyiik fel, hogy valamilyen m-re, n < m esetén az allitas igaz. Megmutatjuk, hogy ekkor n = m + 1 esetén is igaz.

Legyen az aj, ag, ..., a, szamok legnagyobb ko6zos osztoja d. Az indukcios feltétel szerint az %1, %2, ceey ajm
szamokkal véges sok kivétellel minden pozitiv egesz szam felirhaté a kérdéses alakban. Igy létezik olyan w, hogy:
(U, Gmy1) = 1 és %vl + %202 o4 Fmvm = u, ahol vy, v, ..., U, nemnegativ egész.

Mivel d és ap,+1 relativ primek (kiilonben az aq, as, as, ..., Gmy1 szdmoknak lenne kozos osztdja), ud és apm41 is
relativ primek. Az elébb belattuk, hogy a feladat allitasa n = 2 esetén igaz, azaz véges sok kivétellel minden pozitiv
egész szam felirhato

r1du + T2Am+1
alakban, azaz xivia) + x1veas + T1v303 + -+ - + T1VRay + T2am,41 alakban, ahol xiv1, 12, T1V3, ..., TV, T2
nemnegativ egészek.
Ezzel a feladat allitasat igazoltuk.
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