
Legyen az AB, BD és BC szakaszok felez®pontja rendre F1, F2 és F3. Egy háromszög körülírt körének középpont-

ját bármelyik két oldalfelez® mer®legesének metszéspontjaként megkaphatjuk, ezért az el®bb említett három szakasz

felez®mer®legesei O1, O2 és O3 mindegyikét meghatározzák. Mivel az ABD△ tompaszög¶, O3 ennek a háromszög-

nek � és ABC-nek is � küls® pontja, F2 pedig az ABC△ bels® pontja. Ezért � és az F1 és F2-nél lév® derékszögek

miatt � O3F1F2B konvex húrnégyszög, amib®l F1O3F2∢ = F1BF2∢ = 36
◦

. Hasonlóan a BF3O2F2 konvex húrnégy-

szögb®l az F2O2O1 küls® szög is 36
◦

. Így az O1O2O3△ két szöge 36
◦

, tehát valóban hasonló a DBA△-höz, hiszen
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72◦

2
= 36

◦

.

Számítsuk ki ezután az O1O2 : O2O3 arányt. Vezessük be az AB = AC = b és BC = a jelölést. Tekintve, hogy a

BCD és az ABD háromszögek egyenl® szárúak,BC = BD = AD = a és CD = b−a. Az els® részben igazolt hasonlóság

szerint O1O2 : O2O3 = AD : AB = a : b, tehát az
a

b
arányt kell meghatároznunk. A szögfelez® tétel szerint:
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Megjegyzések. 1. A D pont az aranymetszés szerint osztja a CA szakaszt. Ez azt jelenti, hogy CD : DA = DA : CA,

ami ekvivalens azzal, hogy CD : DA =

√
5− 1

2
.

2. A feladat ábrája alapján meghatározhatjuk 18
◦

, 36
◦

, 54
◦

, 72
◦

, 108
◦

stb. szögfüggvényeit. Pl.: cos 36
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3. Az el®z® pontban említett adatokkal, pl. cos 36
◦

-kal O1O2 : O2O3 kifejezhet®. Több megoldónk a szinusztétellel

(vagy egyéb trigonometrikus eszközzel) számolva a következ®t kapta: O1O2 : O2O3 = a : b = sin 36
◦

: sin 72
◦

=

1

2 · cos 36◦ . Ez a megoldás akkor lenne teljes, ha cos 36
◦

�pontos� értékének meghatározását is tartalmazná.

4. Az ABC△ tíz példányából egy szabályos tízszög állítható össze. Ennek minden második 
sú
sa egy szabályos

ötszöget határoz meg. Mivel

√
5− 1

2
szerkeszthet®, feladatunk eljárást ad a szabályos öt- és tízszög szerkesztésére.

5. Megmutatható, hogy ha egy egyenl® szárú háromszöget az alapon fekv® egyik szög felez®je két egyenl® szárú

háromszögre vág, akkor a háromszögek szárai közötti szöge 36
◦

.
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