Legyen az i-edik sor j-edik eleme a;;, az i-edik sorvektor pedig v; = (a;1,as2,...,ain). Két sorvektor skaldris
szorzatat a szokasos modon definidljuk:
n
Vivj = Zaikajk.
k=1

Az a;pajy, szorzat értéke 1, ha a;; és a;r megegyezik, és —1 ellenkez6 esetben. Emiatt két kiilonb6z6 sor skalaris
szorzata 0, mig egy sor skalaris négyzetének értéke n. Legyen V =v; +va + -+ - + vy,

V2:(Ul+---+vn)2=Zv?+2- Z viv; = n.
i=1

1<i<j<n

Legyenek V koordinatai by, ..., b,; azt kell bizonyitanunk, hogy b; +---+ b, < n3/2. A szamtani és négyzetes kozép

kozotti egyenlGtlenség alapjan
e 24 ... 2 2
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Megjegyzések. 1. A bizonyitas kdnnyen elmondhaté a skalaris szorzat fogalma nélkiil is.
2. A bizonyitott egyenl6tlenség bizonyos n értékekre éles. Definialjuk a kovetkez$ métrixsorozatot:

vagyis az allitas igaz.

Mi=[-14+141414+1-1414+14141-14+14+1+1+1-1]; M1 = [—My, + My, + My, + My, + My, — My, + My, +

Konnyen ellendrizhets, hogy az M;, matrix 4% sorbol és ugyanennyi oszlopbol all, és teljesiti a feltételeket, ugyanakkor
az elemeinek sszege pontosan 8% = (4%)3/2.
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