Egy polinomnak az 1 pontosan akkor legalabb k-szoros gyoke (k > 1 egész), ha a polinomon kiviil gytke a polinom
els6, masodik, ..., (k — 1)-edik derivaltjanak is. Tekintsiik el¢szor mindazokat a polinomokat, amelyeknek minden
egyiitthatoja a {0, 1, 2, ..., n} halmazbol valo, és a fokuk legfeljebb n. Ha p = a, 2™ + - - - + ap, akkor a p helyettesitési
értéke az 1-ben p(1) = a,, + - - - + ag, a p i-edik derivaltjanak pedig az 1-ben vett helyettesitési értéke
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Igy p(Z)(l) legfeljebb 1 + n(ﬁ_—tl)—féle értéket vehet fel, és ez ,i = O-ra” is igaz, hiszen 0 < p(1) < n(n + 1). Ezért a
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fenti p polinomhoz tartozé rendezett

(p0), PV, PP, -y p* VW)

k-asok S szama:

S<(n(n+1)+1) (n(n;Ll)Jrl)...(n("Zl)Jrl) <<((n+1)(n+1) ((n—i—l)(n;l))...((n—i—l)(n;:l)) << (n+

(barmely rogzitett 1 < k < n egészre). Masrészt a polinomok minden egyiitthatoja (n + 1)-féle értéket vehet fel, ezért
a polinomok szama: (n + 1)" ™! > (n + 1) £ > S, ha k = [v/n]. Igy létezik két olyan kiilsnbdz6 polinom, py és ps,
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amelyekre p (1) = po(1), pV(1) = pP (1), ..., PP @) = pF V(1) (k= [Vn]).
Legyen g = p1 — p2, ekkor 0 # ¢ minden egyiitthatoja egész és legfeljebb n abszolut értékd, tovabba

Jelolje ¢ fokat d < n, és legyen r = 2"~ %q; ekkor az r polinom a feladat valamennyi feltételét kielegiti.
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