A graf csicsainak szaméra vonatkozo teljes indukcioval bizonyitunk. Ha G minden csticsabol paros sok él indul
ki, akkor az allitas nyilvadnvalo, ui. a csicsokat véve az egyik résznek, az {ires halmazt véve a mésik résznek a kivant
felosztést kapjuk, hiszen G’ = G megfelels. Ide tartozik az 1 csticst egyszert graf esete is, aminek nincsen éle.

Tegyiik fel, hogy n csucst grafokra mar belattuk az allitast; bizonyitsuk be az n+ 1 cstcsi G grafra is. Feltehetjiik,
hogy G-nek van legalabb egy paratlan foku P pontja. Legyenek a P szomszédai Ay, Aa, ..., Ask+1. A G-b8l hagyjuk
el a P-t és a bel6le indul6 éleket, tovabba, ha A;-t és A;-t él koti Ossze, akkor ezt az élt is hagyjuk el; ha pedig nem
koti Sket Ossze él, akkor kossiik Sket Ossze éllel. Jeloljiik az igy kapott grafot G1-gyel.

G1 n cstcsu egyszerd graf, ezért az indukcios feltétel szerint pontjai két diszjunkt H; és Ha részre oszthatok ugy,
hogy az ezek kozt futo élek elhagyédsaval keletkezd G graf minden pontjanak foka paros. A Hy és Hy részek kouziil
az egyikben paros, a masikban paratlan szamu szerepel az Ay, Ao, ..., Asgpy1 pontokbol. Az dltalanossag csorbitasa
nélkiil feltehetjiik, hogy Hi-ben az Ay, As, ..., Ag, Ha-ben az Ag;y1, Agiqo, ..., Aopi1 csicsok szerepelnek. A G
pontjait osszuk a H; U {P} és Hy diszjunkt részekre, és legyen G’ a két rész kozti élek elhagyéasaval keletkezd graf.
Allitjuk, hogy G’ minden pontjanak foka paros, ami igazolja a feladat allitasat.

G’-ben a P szomszédai az A1, As, ..., Ag pontok, P foka tehat paros. A P-t6l és az A;-kt6l kiilonbozs csicsoknak
a G’-ben ugyanazok a szomszédai, mint G’ -ben, tehat az ilyen csicsok foka is paros G'-ben. Mar csak az A; csiicsok
fokszamarol kell belatnunk, hogy parosak.

Tekintsiink egy A; csicsot, legyen ennek foka a G7-ben ki, a G’-ben pedig k. Mivel k; paros, azért elegends
igazolnunk, hogy k + ki paros. Ha A; H,-beli, akkor G'- és G'-beli szomszédainak egyiittes szambavételénél a Hy \
{A1, Ag, ..., Ag}-be es6 szomszédokat pontosan kétszer, az {A1, Aa, ..., Ai—1, Ait1, ..., Ag; P}-be estket
pontosan egyszer szamoltuk. Ezért k + k; (két paros szam Osszegeként) paros. Hasonléan, ha A; H-beli, akkor G’-
és G'-beli szomszédainak egyiittes szambavételénél a Hy \ {Agir1, A2i42, - .., Aoki1}-be es6 szomszédokat pontosan
kétszer, az { A1, Aaiyo, .y Ai—1, Ait1, ..., Asgt1}-be esSket pontosan egyszer szamoltuk. Tehat &k + k1 (megint
csak két paros szam Osszegeként) paros.

Ezzel a feladat allitasat bebizonyitottuk.
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