Meg fogjuk mutatni, hogy létezik egy olyan Ag, A1, ..., A, pontsorozat, amelynek elsé és utols6 eleme az origo,
és a bolha mindegyik A;-b6l tud ugrani A;i-be. Bebizonyitjuk, hogy ez elégséges ahhoz, hogy a bolhét el tudjuk
pusztitani.

Az A; pontbodl a uy, ug, usz vektorok harom kiilonb6z6 pontba mutatnak, ezek koziil az egyik az A;41 pont. A méasik
két pontot jeloljik B;-vel és C;-vel.

Az els6 n 1épésben mérgezziik meg sorban a By és Cy, By és C1, ..., By—1 és C,_1 pontokat. Az F. 3048. feladat
megoldasaban leirtakhoz hasonloan igazolhato, hogy k perc eltelte utan (0 < k < n) a bolha vagy maér elpusztult, vagy
az A, ..., Ay pontok valamelyikén tartozkodik.

Az n-edik perc letelte utan a bolha (ha még él) mar csak az 49 - A; — As — ... = A,_1 — A korpalyan

ugralhat, mert mind megmérgeztiik a By, ..., B,—1, Cp, ..., Ch—1 pontokat. A koérpalya pontjait sorban megmérgezve
biztosan elpusztithatjuk a bolhat.
A megfelels Ay, ..., A, pontok létezése azzal ekvivalens, hogy létezzenek olyan a1, as, as nemnegativ egész szamok,

amelyek nem mind 0-k, és teljesiil rajuk, hogy
(1) ai1u1 + asus + asusz = 0.

Bebizonyitjuk, hogy ha az ui, ug, ug vektorok nincsenek egy félsikban, akkor léteznek ilyen szamok. ElGszor azt
mutatjuk meg, hogy ha (1) teljesiil valamilyen valos egyiitthatokkal (feltéve, hogy van koztiik 0-t6l kiilénb6z6), akkor
az egyiitthatok koziil egyik sem lehet 0, és az egyiitthatdk azonos elGjeltiek. Ha valamelyik egyiitthato 0 lenne, akkor
a masik két vektor konstansszorosa lenne egymasnak, és a harom vektor egy félsikba esne. Az egyiitthatok tehat 0-tol
kiilonboznek.

A harom egyiitthatd kdzott biztosan van két azonos elGjeld; a szimmetria miatt feltehetjiik, hogy ez a két szam
a1 és az. Ha ag elGjele ezekkel ellentétes, akkor ug felirhaté u; és us olyan linearis kombinaciojaként, amelyben az
egyiitthatok pozitivak:

—a1 —a2
uz = —1uzx + ——uo.
a3 a3
Ebb6l viszont kovetkezik, hogy us benne van abban a szdgtartoményban, amelyet w; és us zar be, a harom vektor
ismét egy félsikba esik, ami ellentmondas. Az a1, as, as egylitthatok tehat csak azonos elGjeltiek lehetnek.

Legyenek az u; vektor koordinatai z; és y;. Kénnyen ellenérizhetd, hogy
(w2ys — z3y2)ur + (z3y1 — T1y3)u2 + (T1y2 — 2y1)us = 0.

Ebben az azonossagban az egyiitthatok egész szamok, amelyek csak akkor lehetnének 0-k, ha a megfelel§ két vektor
parhuzamos lenne. Az el6bb latottak alapjan vagy mindharom szam pozitiv, vagy mindhérom negativ. Az elgbbi eset-
ben ezeket az egyiitthatdkat, az utébbi esetben az ellentettjeiket valaszthatjuk a1, as, as-nak. Ezzel bebizonyitottuk,
hogy léteznek megfelels Ag, Ay, ..., A, pontok, kovetkezésképpen a bolha elpusztithato.
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