Megmutatjuk, hogy létezik két nem egybevagd hegyesszogl haromszog, amelyek megegyeznek a szarakban és a
beirhaté korok sugaraiban.

Legyen az ABC egyenl$ szaru haromszog BC alapjanak felez6pontja F', a haromszog beirt korének sugarat pedig
jeloljik r-rel. Legyen FAB< = FAC< = «. A haromszog pontosan akkor hegyesszogl, ha o < 45°. Feladatunk
ekvivalens annak a kérdésnek az eldontésével, hogy AB és r aranya egyértelmien meghatarozza-e a-t. Fejezziik ki az

AB
—— aranyt « segitségével. Az ABF haromszogben F-nél derékszog van, ezért AF = AB -cosa és BF = AB - sina.
r

Ha tehat az ABC haromszog teriiletét T jeloli, akkor T = AB? - cosa - sina. A teriiletet kifejezhetjiik a beirhato kor
sugaranak segitségével is:

AB+BC+CA

T:
" 2

=r(AB+ BF)=r-AB(l +sina).

E két egyenlGségbdl kapjuk, hogy

AB 1+sina
1) =

r cosa-sina’

Azt akarjuk megmutatni, hogy van két kiilonboz6 pozitiv, de 45°-nal kisebb «, amelyekre az (1) kifejezés értéke

1+sina

egyenl6. Ez pontosan akkor teljesiil, ha az o +— fliggveény a (0°,45°) intervallumon nem szigortian monoton

cos o - sin «
(mivel a fliggvény ezen az intervallumon nyilvanvaloan folytonos). A fiiggvénytablazat adatait hasznélva — négy jegyre

kerekitve — kapjuk, hogy

1+ sin 36° 1+ sin 38° 1+ sin40°

0536 sm3ec — 33 os3mesmam — 00 & e amans = 5336

Tehat a fiiggvény nem monoton. (Ezt kozelits értékek hasznalata nélkil, a derivalt vizsgéalataval is belathatjuk.) Ezért,
AB
ha péeldaul — = 3,335, akkor legalabb két lehetGség van a-ra, az egyik 36° és 38° kozt, a masik pedig 38° és 40°
r
kozott.
Igy belattuk, hogy két hegyesszogi, egyenls szart haromszog nem feltétleniil egybevagd, ha megegyeznek a szarak-

ban és a beirhat6 korok sugardban.
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