I. megoldas. Jeloljik a feladatban emlitett sikot S-sel. A torz négyszog oldalainak S-sel kozos pontjai legyenek
E, F, G, H az dbra szerint. Vetitsiik merdlegesen a torz négyszog cstcsait az S sikra, a vetiileti pontok legyenek A’, B’,
C', D'. A feladat feltételei szerint egyik pont sem esik egybe a vetiiletével, ezért pl. AA" | BB’, tehét a parhuzamos
16k tétel 'tﬂ—AA/H 16an kapiuk. b @_BB’ CcG CC'" DH DD
szel6k tétele szerint —— = ——;. Hasonloan kapjuk, hogy —= = ==, =5 = 55 71 = An

. A négy aranypar
szorzata:

AE BF CG DH AA" BB CC' DD
EB FC GD HA BB CC' DD AA
Ugyanezt az eredményt kapjuk a mésik koriiljarasi irannyal.
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Formanek Csaba (Szeged, Radnoti M. Gimn., III. o.t.)

II. megoldas. Vegyiink fel egy térbeli koordindtarendszert gy, hogy abban az S sik egyenlete z = 0 legyen. A
torz négyszog csucsainak koordinatait jeloljik igy: A(x1,y1,21), B(x2,y2,22), C(x3,ys, 23), D(T4,ys,24). Az 0sztasi

E a
arany pl. az AB oldalon legyen a4, azaz o Tl, a tobbi arany ugyanigy as, as, as. Mivel pl. az E pont illeszkedik
21+ a1z
a z = 0 egyenletd sikra, z koordinataja 0, és igy az osztopont koordinataira vonatkozod képlet szerint 0 = %
aj
z z z z
amib6l a; = — -, Ugyanigy kapjuk, hogy as = ——2, as = ——3, ag = -y Nyilvan egyik z; se zérus, hiszen a torz
z9 z3 zZ4 z1

négyszog csucsai nem illeszkednek az S sikra. A négy aranyszam szorzata:

o z1 z9 z3 zZ4 -
al-ag-a3-a4——z—2- —g . _2_4 . —Z—l —1
Szita Istvin (Kérmend, Koélesei F. Gimn., IIL. o.t.)

II1. megoldas. Tekintsiik az els6 megoldashoz készitett abrat. Az E, H, B és D pontok egy sikban vannak, ezért
az EH és BD egyenesek metszik egymaést, vagy parhuzamosak. Az elsé esetet tekintve, legyen a metszéspont K. Az F
G és K pontok egyfel6l benne vannak az S sitkban, mésfeldl illeszkednek a B, C', D pontok altal meghatarozott sikra.
Ez a két sik feltételeink szerint kiilonb6zs, tehat az F', G és K egy egyenesen van, éspedig e két sik metszésvonalan.
Alkalmazzuk ezutdn az ABD haromszogre és az EH egyenesre, valamint a BC'D haromszogre és az F'G egyenesre a

Menelaosz-tételt:
AE BK DH

BF CG DK
EB KD HA

-1 FC GD KB

, illetve

A két egyenlet szorzatabol:

A—EE%DH—l hiszen %% nyilvan 1
’ g KD KB yivam 4.

A négy arédnyszam szorzata tehét 1.
Hétravan még az az eset, amikor EH || BD. Ekkor S || BD, aminek kovetkeztében BD || GF. Alkalmazzuk a
parhuzamos szel6k tételét az ABD, illetve BC'D haromszogekre:
AE  HA BF  GD
EB  DH’ FC CG&’
ahol a szerepls szakaszok nem sziikségképpen iranyitott szakaszok. A két egyenlGségbdl:

AE BF CG DH _|

illetve

Szabdé Jacint (Gyor, Révai M. Gimn., III. o.t.)

Megjegyzés: Konnyen lathato, hogy az els6 két megoldés lényegében ugyanaz, csak az alkalmazott eszk6z maés.
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