A feltételek alapjan a polinom felirhat6 f(z) = (z—1)® (az® + bz + ¢) alakban, ahol a, b és ¢ val6s szamok, valamint
a # 0. A miveleteket elvégezve

f(x) = az'® + (b—8a)z® + (c — 8b + 28a)2® + (—8c¢ + 28b — 56a)x” + +(28¢ — 56b + 70a)x® 4 (—56¢ + 70b — 56a)z> 4 (70c — 56b

Az egyiitthatok kozott szerepel az a, a ¢ és a b—8a, ezért ezeknek egészeknek kell lenniiik; tehat a, ¢ és b = (b—8a)+8a
is egészek.

Tegyiik fel, hogy az 4llitassal ellentétben mindegyik egyiitthato abszolut értéke kisebb, mint 28. Irjuk fel ezt a
negyed-, 6t6d-, és hatodfoku tag egyiitthatéjara, és osszunk 14-gyel:

|5¢ — 4b + 2a| < 2, | —4c+ 5b—4a| < 2, |2¢ — 4b + 5a| < 2.
Mivel egész szamokrol van szd, ez azt jelenti, hogy mindharom érték legfeljebb 1. Ebbg] kiovetkezik, hogy
3|3¢ — 3b+ 2a] = |(5e — 4b + 2a) — (—4c+ 5b — 4a)| << |(5e — 4b + 2a)| + |(—4c + 5b — 4a)| < 2s3]2¢ — 3b+ 3a| = |(2¢ — 4b + 5a)

Ismét az egész-értékiiség miatt ez akkor teljesiilhet csak, ha 3¢ —3b+2a = 0 és 2c — 3b+ 3a = 0. Ennek a két szdmnak
)
a kiilonbsége, ¢ — a is 0, tehat a = ¢, valamint b = (3¢ + 2a)/3 = - a.
Tekintsiik most a hetedfoku tagot. Az indirekt feltevés szerint |8¢ — 28b + 56a| < 28. Behelyettesitve legutobbi

5 52 21
eredményeinket, [8a — 28 - §a+ 56a| = ?|a| < 28, vagyis |a| < T < 2. Ez azt jelenti, hogy a értéke csak +1 vagy
5
—1 lehet. Ekkor viszont b = ga nem egész. Az indirekt feltevés tehat ellentmondasra vezetett.
Pintér Démdotor (Szombathely, Nagy Lajos Gimn., III. o.t.)

Megjegyzések. 1. Létezik olyan 10-edfoku, egész egyiitthatés polinom, amelynek az 1 nyolcszoros gyoke, és minden
egylitthato abszolut értéke legfeljebb 28, példaul

fl@)=(z=1)°(@*+22+1).

2. Tébben a polinomot a(x — 1)*(z — b)(z — ¢) alakban keresték. A polinomnak azonban nem feltétleniil létezik
még két valos gyoke, s6t, ha léteznek is, nem biztos, hogy egészek.



