A haromszog teriilete t = r - s, ahol r a beirt kor sugara, s pedig a félkeriilet. Mivel r = 1, azért t = s. A
Heron-képletet is felhasznalva:
s=\s (s-a) (5-b)-(s o).

amibdl
s=(s—a)(s=0b)(s—c).(1)Innen8s = (2s — 2a)(2s — 2b)(2s — 2¢).(2)

Mivel a, b, ¢ egész szamok, 2s is egész, és pl. 2s — 2a paritasa ugyanaz, mint 2s paritasa. Ugyanezt elmondhatjuk (2)
jobb oldalanak minden tényezgjérsl. Tekintve, hogy (2) bal oldala paros, a jobb oldali tényezok is parosak, tehat az
r=s—a,y=s—b, z=s—cegészszamok. Figyelembe véve, hogy s —a+s—b+s—c = s, az (1) egyenlet igy alakul:

(3) r+yt+z=x-y-z.
Feltehetjiik, hogy x, y, z koziil z a legnagyobb, és ekkor
r+y+z2<3z.(4)Ha

x,y,zmindegyikelegalbb2lenne, akkorz -y - z > 4z.(5) A(3), (4)s(5)sszefggsekbl3z> 4z, ami z > 0 miatt ellentmondas.
Ezért x, y, z koziil legalabb az egyik 1. Feltehetjiik, hogy « = 1, és ekkor (3)-bol 1+y+2 =y -z, azaz (y—1)(z—1) = 2.
Mivel y és z pozitiv egészek és 2 >y, y=2¢és z=3.Igy s =6ésa=>5,b=4, c=3.

A Pitagorasz-tétel megforditasa szerint a haromszog derékszogi, és a Thalész-tétel szerint a koriilirt kor sugara az

5
atfogo hosszanak fele, vagyis —.

Konnyen ellendrizhets, hogy a 3, 4, 5 oldali hdromszog beirt korének sugara valéban 1 egység.
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