A kocka minden csucsdhoz tartozik (pontosan) egy saroktetraéder. Nevezziik f6csiucsnak a saroktetraéder azon
csucsat, amelyikbgl a harom paronként merdleges él indul ki. Két saroktetraéder fGcsticsa vagy a kocka két szemkdzti
csucsa, vagy egy lap két szemkozti cstcsa, vagy egy kockaél két végpontja lehet. Az elsS esetet az I1./a dbrdn, a
masodikat a 1/b. dbrdn rajzoltuk meg. Nyilvanvald, hogy ezekben az esetekben a saroktetraéderek kozos részének
térfogata zérus. Ezért, ha harom vagy tobb saroktetraédert tekintiink, a k6zos rész térfogata mindig zérus lesz, ugyanis
harom (vagy t6bb) f6csticsbol mindig kivéalaszthato ketts, amelyek nem szomszédos cstcsok a kockan.

Ezutan elegendd meghataroznunk két szomszédos kockacsicshoz mint f&csticshoz tartozd saroktetraéderek kozos
részének térfogatat. A 1/c. dbrdn ilyen tetraédereket lathatunk. A két f6csik A és D. E két tetraéder egymast metszo
élei a kocka lapatloi, amelyek a megfelels lapkozéppontokban metszik egymast. Ezért a kozos rész egy olyan tetraéder,

amelynek két cstiicsa egy kockaél két végpontja, abrankon A és D, masik két csiicsa a kockaélre illeszkedd két lap
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kozpontja I és J. Ha a kocka éle a, akkor az AID haromszog teriilete R a tetraéder ezen laphoz tartoz6 magassaga
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tehat a két saroktetraéder kozos részének térfogata 313" o1 Minden élhez tartozik két saroktetraéder

térfogatt kozos résszel, és két kozos rész kozos pontjainak halmaza legfeljebb egy él. Ezért a keresett térfogat
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o 2,& ocka térfogatanak fele
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Frenkel Péter (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IL. o. t.)
Megjegyzés: A feladat ugyanigy oldhatd meg tetszéleges paralelepipedonra.
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