I. megoldas: Felhasznalva, hogy
1+ u? > 2u, mert 1 +u? —2u= (1—u)2 >0,
az egyenlGtlenség bal oldala igy alakithato at:
L+a?+b*=(1+aH)(1+b%) —a?b? > 2a-2b— a*b* =
= 3ab + ab(1 — ab) > 3ab,

mivel a feladat feltételei mellett ab pozitiv és 1-nél kisebb. Ezzel bebizonyitottuk a feladat allitasat.

II. megoldas: Képezziik a két oldal kiilonbségét:

1+a?+b>—3ab= (a—b)*>+ (1 —ab).
Ha ab < 1, akkor a jobb oldal nyilvan pozitiv, vagyis
1+a*+b* > 3ab.

Megjegyzés: Mint a II. megoldas mutatja, a-rol és b-r6l elegends a feladat kovetelményei helyett csak annyit tenni
fel, hogy szorzatuk 1-nél kisebb. Az I. megoldasban kihasznaltuk e szorzat pozitivitasat is, holott negativ szorzat
esetén vildgos az allitas helyessége. Azért értheté ez mégis, mert ott méar az atalakitas kozben egyenlGtlenségeket
alkalmaztunk, s az igy ,rontott” értéket mar kissé nehezebb volt becsiilni.



