I. megoldas: Az u® +v® = (u+ v)(u? — uv + v?) azonossag alapjan tortiink nevezdje

-y’ +@y-2>+(E-2)°=

=@ —y+y-2)[e -y’ -(@-yYly—2)+y -2 +(z-2)°=
=z —2)[z—y(le—y—y+2)+y—2)7°-(z—2)?] =

=z —2)[(z—yle—2y+2)+y—z+z—2)(y—2—2+2)] =
=(z—2)[(z -y —2y+2)—(z-y)(y—22+2)] =
=(z—z)(x—y)(le—2y+z—y+2z—2a)=

=(z—2z)(z —y)(B3z = 3y) =3(z —y)(y — 2)(z — 2).

Hasonl6képpen a szamlald
(2 =) + (2 = 2 + (2 =) =3 — )P — ) — 2?)

Az adott tort tehat
3(a® — y?)(y? — 2?)(2* — 2?)

3z —y)ly —2)(z — )

=(@+y)(y+2)(z+2).

II. megoldas: Tekintsiik a nevezst x polinomjaként. A polinommaé atalakitas tényleges elvégzése nélkiil is konnyen
lathato, hogy mésodfoki polinomot kapunk, mert az els6 és harmadik kifejezésbol adodo x3-os tagok Gsszege 0-t ad.
Ennek a polinomnak 0 helyei 2 = y és 2 = z, ami behelyettesitéssel azonnal lathaté. Igy a nevezs gyoktényezss
elgallitasa azonos az (r — y)(z — z) szorzatnak és az z’-es tag egyiitthatojanak szorzataval. Az elsé és harmadik
kifejezésbol x? egyiitthatoja —3y + 32z = 3(z — y); tehat a nevezd azonos a

3 —y)z—-2)(z—y)

2

szorzattal. Ebb6l megkapjuk a szamlalot, ha x, y, z helyett x2, y?, z2-et irunk, tehat a keresett tort:

3(2* —y?)(@® = 22)(2* —v)
3 —y)(z—2)(z—y)

=(@+y)(y+2)(z+2).

II1. megoldas: A szamlalo és nevezd olyan harom szam kobének Osszege, amely harom szam Osszege 0. Ha pedig
a + b+ ¢ = 0, akkor kimutathaté, hogy
a® + b + ¢ = 3abe

Ugyanis, ha
a+b=—c

akkor kobre emelve
a® +3a%b+ 3ab®> + b2 = -3

vagyis
a® + b + & = —3ab(a + b) = —3ab(—c) = 3abc.

E segédtétel egyébként kozvetleniil adodik a kévetkezs azonossagbol is:
a® + b+ ¢ —3abe = (a+b+c)(a® +b* + 2 —ab— be — ca)
Ennek alapjan kifejezésiink igy irhato:

3(2® —y?)(y? — 2°)(z* —2?)
3 —y)y—2)(z — )

= (& +y)(y+2)(z+ ).



