A 2. napon az elsé nap maér elég jol bevalt taktikit akartam kovetni, vagyis a geometria feladattal kezdeni. Az elsé
sikertelen méasfél ora utan valtottam csak az 5. feladatra. Azt megoldva tértem vissza a 4.-re, és ez ,be is jott”.

Az els6 nehézséget maga az allitas okozta. Mit kezdjek szakaszok négyzetgyOkeinek reciprokaval? Konnyebben
értelmezhetének tint ehelyett a VAD - BC' > Vh- AD + Vh - BC allitast igazolni. Ezeknek a kovetkezs geometriai
jelentést tulajdonithatjuk: kénnyen ellenérizhets, hogy 2,/ry nem mds, mint = és y sugart egymast kiviilrél érint6
korok kozos érintGszakasza.

A kovetkezd részcél ilyen korok keresése a négyszogben. Itt sikeriilt hasznositanom az elsé masfél 6ram eredmé-
nyeit is. Ez az id6 a kovetkezs Otletre ,,ment ra”. Rogzitsiik AD, BC hosszat, valtoztassuk h hosszat, majd egy-egy
((AD; BC; h) harmashoz probaljunk ABC D négyszog(ek)et szerkeszteni.

Mivel AB = AD + BC; AP = AD + h; BP = BC + h, ezért ekkor az ABP haromszog megszerkeszthets. A C
pont mértani helye a B koriili, BC' sugaru kp kor, a D ponté a hasonl6 k4 kor. A C'D szakasz pedig érinti a P koriili,
h sugard kp kort. Megvan a harom kor! Annak a feltétele, hogy létrej6jjon legalabb egy ,,j6” ABCD négyszog, az,
hogy legyen a kp kornek olyan érintGje, amelynek van kozos pontja a ka és kp korokkel is, méghozza ugy, hogy a
metszéspontok az AB egyenes P fel6li partjan legyenek, (hogy a négyszog konvex legyen). Ehhez az nyilvan elégséges,
hogy kp teljesen az AB fel6li partjan legyen ka és kp koz0s kiils6 érintGinek; legfeljebb érintse. De ez sziikséges is,
mert ellenkezd esetben a kovetkezS igaz: a k4 és kp barmely X, illetve Y pontjat 0sszekétve, ez a szakasz a kozos
érintd alatt AB felé es6 részén) halad, igy kp-t csak oly modon érintheti, ha P a létrejové XY AB négyszog kiilsg
pontja.

1. dbra

Az volt az elképzelésem, hogy igazolom a VAD - BC = (VAD + v'BC)Vh helyességét. Lathato, hogy h véltoz-
tatasaval a bal oldal allandé, a jobb oldal pedig ugyanolyan irdnyban valtozik. Ha belatnank, hogy h maximumakor
egyenl@ség all fenn, akkor készen lennénk. Az 1. dbréit tanulmanyozva észrevehetjiik, hogy ha kp érinti k4 és kg kozos
érintGjét, akkor RQ =2-VAD -h; QZ =2-vVBC -h; RZ=2-VAD - BC, és RQ+ QZ = RZ. Azaz itt egyenlGség all
fenn. Vonzonak tinik belatni, hogy h erre az esetre maximalis. Ekkor mér az egyenlGség feltétele is megvan: az ABC'D
derékszogl trapéz (ADC< = DCB< = 90°). Ezt nem tul elegans tton sikeriilt befejeznem. Talalhattam volna szebb
modot is, de az elkdvetkezSkben felhasznalt részeredményeim mér hamarabb elkésziiltek, igy ez tiint a leggyorsabb
utnak.

Legyen koordinatarendszeriink kdzéppontja az A pont, A(0;0); legyen AD = s, BC = z és feltehets, hogy BC =
AD. Mivel BP — AP = BC — AD = konstans, ezért h valtoztatasaval P egy fél hiperbola d4gon mozoghat (2. abra).
Ezen latszik, hogy ha x csokken, az y né (ez az egyenessé torzult hiperbolanal (AD = BC) is elfogadhato). Belatjuk,
hogy h novelésével = csokken (vagy allandé marad, az egyenes esetén ), azaz y né. Igy egyre feljebb keriil kp azon S
pontja, amelyre SP | AB és S a P folott van. Ez a pont tehat egyre feljebb keriil, de az érinténél levé helyzetnél nem
mehet tovabb. Igy valoban az érinténél lesz h maximalis.
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2. abra



Ugyanakkor a P(z;y) pontra AP = s + h azaz
(1) 2* +y* = (s + h)?; BP = z + h, azaz
2) (s+z—2)°+y* = (z+h)%
ezek kiilonbségébdl
_(s+2)+(s—2)(s+2+2h)
B 2(s+ 2)

Ez egy els6foku fliggvénye h-nak, és az egyiitthatoja 2(5 ;Z) < 0; azaz h novelésével y is nd. Vagyis allitasunkat
s+ z

belattuk.



