Mivel a haromszog egy szogének kiilsG és bels6 szogfelezGje merdleges egymasra, az A, B, C' pontok az AqgByCy
haromszégben a magassagvonalak talppontjai. Ismeretes, hogy egy haromszog Feuerbach-kore athalad a magassagok
talppontjain, az ABC haromszog koré irt kore tehat az Ag ByoCy haromszog Feuerbach-kore. A Feuerbach-kor dthalad
az OAQ, OB(), OCQ felez()’pontjén iS, ezért OAl = Ale, OBl = BlBQ, OCl = Clco.
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Jeloljiik a kis haromszogek teriiletét ¢;-vel (i = 1,2, ...12) az dbra szerint. Igy t; = t7, mert a két haromszog alapja
és magassaga egyenls. Ugyanigy kapjuk, hogy to = ts, t3 = tg, t4 = t10, t5 = t11, ts = t12. Ezeket Osszeadva:

ti1+to+...+tg=tr +ts+ ...+ t12.
Mindkét oldalhoz hozzdadva az egyenlet bal oldalat:
2(t1+ta+...+tg) =t1 +to+ ...+ t12

ami éppen a bizonyitandé allitas.

A maésodik allitas igazolasdhoz ezutan elegendd belatni, hogy az ACy; BA;C By hatszog teriilete legalabb kétszerese
az ABC haromszog teriiletének.

4. dbra

Jeloljiik az ABC haromszog magassagpontjanak az oldalakra vonatkoztatott tiikorképeit rendre Ag, B, Co-vel.
Ismert, hogy ezek a pontok a koriilirt korén vannak. Az A; pont a BC iv (A-t nem tartalmaz6 ivének) felezGpontja,
mert BA; és C'A; ivekhez tartozo keriileti szogek egyenldk, tehat az A1 E szakasz (F a BC szakasz felez6pontja) nem
kisebb az Ay F szakasznal (F az A, vetiilete BC-re).

Ezért tpa,c 2= tpa,c. Hasonléan kapjuk, hogy top,a = top,a, tac,B = tac,n- Az egyenlStlenségek megfelels
oldalait 6sszeadva

tpa,c +topat+tacis 2 tpa,c +top,a +tac,s.

A jobb oldalon éppen az ABC haromszog teriilete all, mert a kis haromszogeket tiikrozve az oldalegyenesekre Ao, Bo,
Cs pontok tiikdrképe éppen a magassagpont, és igy a tiikorképek egyrétien fedik le az ABC haromszoget.



Azaz
tea,c +teBia+tac,B 2 taBc.

Mindkét oldalhoz hozzdadva tspc-t
tapc +tpa,c +tep,a +tac,B 2 2tace.

Igy éppen a bizonyitando allitast kapjuk, mert a bal oldal 4 haromszdge éppen lefedi az AC; BA,CB; hatszoget.
EgyenlGség csak akkor allhat fenn, ha A; és As, By és Bs, C1 és Cy egybeesik, ami azt jelenti, hogy a haromszog
minden alaprol nézve egyenls szard, tehat szabalyos. Szabalyos haromszogben pedig nyilvan fennéll az egyenlGség.



