ElGszor egy konnyen igazolhat6 segédtételt mondunk ki: minden ABCD téglalapra és minden _(1)16111 feltétleniil a
téglalap sikjaban lévé) O pontra OA? + OC? = OB? + OD?. Legyen ugyanis zﬁ =a, B? =b, OA =z (al. dbra),
ekkor ab = 0, hiszen a és b merslegesek. A bizonyitando allitas pedig az

x?+ (x+a+b)?=(x+a)’+ (x+b)?

azonossag atirasa.
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Térjiink ra a feladatra. Legyen az adott S gémb koézéppontja O, sugara r, az APBX téglalap negyedik cstucsa X
(2. dbra). A segédtételt az APBX, valamint PXQC téglalapokra alkalmazva kapjuk, hogy

OP? + 0X? = 0A? + OB?, OP? + 0Q%? = 0X? +0C?,

ahonnan
0Q? = OA% + OB? + OC? — 20P? = 312 — 20P? = allando,

azaz a @ pont rajta van az O kozéppontu, 1 = v/ 3r2 — 20P2 > r sugart S; gombon.

3. dbra

Megmutatjuk, hogy az S; gbmb minden @) pontja hozzatartozik a mértani helyhez. Tekintsiik ugyanis az .S gomb és
a PQ atmérgji gdmb metszésvonalat. Ennek az O PQ sikba es6 egyik pontja legyen C és QC P-t téglalappa kiegészit6
negyedik pont X (3. dbra). A segédtétel szerint OX? = OQ? + OP? — OC? = 2r*> — OP? > 12, azaz az X pont kiviil
van az S gémbon. Igy az X P atmérdji gémbnek valamint az S gombnek a P-ben C'P-re emelt meréleges sikban van
két kozos pontja: az egyik legyen B, az X BP-t téglalappé kiegészits negyedik csiucs A. Az AP, BP, CP szakaszok
péaronként merélegesek, az altaluk meghatarozott tégla negyedik csicsa @, tovabba B és C' az S gombon van. Elegendd
tehat megmutatnunk, hogy A is S-en van. Ez viszont az

OA? = 0X? 4+ 0P? - 0B? = (2r> = OP?) + OP? — OB? = 1*
Osszefiiggeésbdl kovetkezik.

Megjegyzés. Ha nem azt koveteljiik meg, hogy A, B és C egy gomb felszinén legyenek, hanem hogy rendre harom
egymassal koncentrikus gomb felszinén, a mértani hely tovabbra is egy gomb feliilete. A feladat tetszéleges dimenzidju
gémbokre, példaul sikra is &ltalanosithato.



