A feltétel akkor és csak akkor teljesiil, ha
(* 1978™ — 1978™ = 1978™(1978" "™ — 1)

oszthatd 1000-rel, azaz ha oszthaté kiilon-kiilon 8-cal és 125-tel is. Az n > m feltétel miatt (*) jobb oldalan a masodik
tényez6 paratlan, és igy 8-cal akkor és csak akkor oszthato, ha m > 3.
A 125-tel valo oszthatosaghoz vizsgaljuk elGszor 1978% utolso jegyét a = 1, 2, ... értékekre. Ezek rendre 8, 4, 2, 6, 8, 4, 2, 6, ...
azaz négyes periodust alkotnak. Igy 1978 — 1 akkor és csak akkor oszthat6 5-tel, ha a oszthaté 4-gyel. Az 19784 =
... 256" utolso két szamjegye 6tos periodust alkot: 56, 36, 16, 96, 76, 56, 36, ... tehat 19784 — 1 pontosan akkor
oszthato 25-tel, ha b tobbszorose 5-nek. Végiil 1978%°¢ = .. 256°¢ = ...776° utolsé harom jegyét vizsgalva elGszor

c = 5 esetén kapunk 125-tel oszthaté végzédést.
Ez azt jelenti, hogy ha 1978"~™ — 1 oszthatd 125-tel, akkor n — m értékének legalabb 100-nak kell lennie. Ezt az

el6z6 m > 3 feltétellel Gsszevetve azonnal lathato, hogy a keresett értékek m = 3 és n = 103.

Megjegyzés. A feladat megoldasahoz felhasznalhatjuk az tn. Euler-tételt: ha a és k relativ primek, és ¢(k)-val
jeloljiik a k-nal kisebb, k-hoz relativ prim egészek szamat, akkor a¥®) — 1 oszthat6 k-val. (Lasd példaul Molnar Emil:
Matematikai versenyfeladatok, 488. oldal.) Mivel (125) = 100 és 1978 és 125 relativ primek, azért 1978'°° —1 oszthato
125-tel. Ez azonban nem jelenti azt, hogy 100 a legkisebb ilyen kitevs, noha a feladat éppen a legkisebbet kérdezte.



