Legyen a szoban forgd egyenlet
ar® +bx+c=0.

A feladat allitasa igy fogalmazhato: egy olyan p/q tort (p és q egész), amelynek ¢ nevez§je paratlan, nem lehet gyoke
az egyenletnek.
Helyettesitsiink a bal oldalba p/¢-t és hozzunk kézos nevezére. Igy a

[p(ap + bq) + c¢®]/¢?

tortet kapjuk. Ha ¢ paratlan, akkor a szamlalé mésodik tagja péaratlan, az elsé viszont paros, mert vagy p paros, vagy
ha p pératlan, akkor ap + bg = (a + b)p + b(q — p), és itt a + b és ¢ — p paros, tehat a mondott tag értéke is az. Igy a
szamlalo paratlan, tehat nem lehet 0, és vele egyiitt a tort sem. Ezt akartuk bizonyitani.

Megjegyzések. 1. Az utolso atalakitasbol az is lathato, hogy ha p/q nem egyszertsithets tort, és gyoke az egyenletnek,
és q paros, akkor b-nek (s igy a-nak is) parosnak kell lennie; tehat ha egy egész egyiitthatos masodfoka egyenlet
egyiitthatoi paratlanok, akkor nincs racionalis gyéke

2. A 42 — 162 + 7 = 0 egyenlet pl., amelynek gyokei 1/2 és 7/2, mutatja, hogy a feladat feltételei mellett lehet
raciondlis gyoke az egyenletnek.

3. A feladat allitasa a kovetkezGképpen éaltalanosithato: Ha egy n-ed foku egész egyiitthatos egyenletben (n termeé-
szetes szam) az ismeretlent tartalmazo tagok egyiitthatoinak Osszege péaros, az ismeretlent nem tartalmazo tag pedig
paratlan, akkor az egyenlet raciondalis gyoke csak olyan tort lehet, amelynek legegyszertibb alakjaban a nevez& paros.
A tétel a fenti megoldashoz hasonléan bizonyithato.

Ennek bizonyitasa volt az 1961. évi Orszagos Kozépiskolai Tanulmanyi Verseny 1I. fordulojanak 1. feladata, lasd a megoldast K.M.L.
24. (1962)1-2. o.



