Jeloljiik a tégla cstcsait A, B, C, D, E, F, G, H-val (ABCD egy hatéarlap és AF|BF||CG|DH); a, b, ¢ legyen
rendre az AB, AD, AFE élek hossza. A testatlok hosszat jeloljik d-vel, a tégla kozéppontjat O-val; tudjuk, hogy
d? = a® + v* + 2.

Allapitsuk meg elGszor az atlokra meréleges sikok kozt keletkezs T' test alakjat. Az AB, AD, AE élek Ty, Ty, T3
felez6 merdéleges sikjaira tiikrozve a téglat, az 6nmagéba megy at, testatloi ismét testatlokba, igy az azokra merdleges
sikok is egymasba mennek at, tehat a T test is szimmetrikus 77, T, T3-ra.

A szimmetriasikok létesitette térnyolcadok mindegyike egy téglacsicsot tartalmaz. Az ebben a megfelels testatlora
merGlegesen allitott sik a szimmetriasikokkal egy-egy 3-oldalt gulat hataroz meg, melynek egyik cstucsa, O, és az
ebben taldlkoz6 lapjai, amelyek a szimmetriasikokban vannak, paronként merGlegesek. A testatlora meréleges sik
valoban a szimmetriasikok metszésvonalainak a térnyolcadot hatarolo félegyeneseit metszi, mert a testatlo dtmegy
O-n, ami a félegyenesek koz6s pontja és hegyes szoget alkot a félegyenesekkel. Egy ilyen gula a szimmetriasikokra valo
tiikrozéssel sorra atvihetd az Gsszes tobbibe, és a 8 gila egyiittesen alkotja T-t, amelynek hatarfeliilete igy 8 egybevagd
haromszoghdl all, élei a szimmetriasikokban vannak, csticsai ezek metszésvonalain.

Konnyt belatni (ezt szamitasainkban nem fogjuk felhasznalni), hogy az egy szimmetriasikban levs élek egy-egy
rombuszt alkotnak, ezen mint alapon nyugvo két egyenes gulabol tevédik Ossze T'. Az ilyen testet a kristdlytanban
rombos bipiramisnak nevezik.

T térfogata a szimmetriasikok kozti egy nyolcadba esé haromoldala gula térfogatanak 8-szorosa, felszine pedig a
téglacsticson atmend hatarlap t teriiletének 8-szorosa. Jeloljiik a szoban forgo gulanak a tégla AB, AD, AE éleivel
parhuzamos éleinek hosszat j, k, I-lel, akkor térfogatat kétféle uton is kiszamithatjuk: mint a mergGleges élek hossza
szorzatanak a hatodat, és mint ¢t-nek és a ra merdleges téglaatlo felének 1/3-szoros szorzatat:
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tehat a ketts kozott a kovetkezs Osszefiiggeés all fenn:

F= 7
Elég tehat F' és V egyikét meghatarozni. V-t lesz kénnyebb, illetSleg a kiszamitasahoz sziikséges j, k, | szakaszokat.
Jeloljik az A-t tartalmazo térnegyedbe esG gula j hosszusagu élének O-tol kiilonboz6 végpontjat J-vel, az él
metszéspontjat az ADHE lappal (e lap kozéppontjat) O;-gyel. Ekkor OOy = a/2, tovabba JA az O A-ra A-ban emelt
merdleges sik egy egyenese, s igy mer6leges O A-ra. Az AJO és O1AO derékszogl haromszogek hasonlok, mert O-nal
levs hegyesszogiik kozos; igy
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Igy a keresett mennyiségek
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