Itt az egyetlen nehézséget az H-tel oszthato tényezk okozzak, amelyek alkalmas parral szorozva 0-végzddési szamot
adnak. Ha a szorzatot torzstényezékre bontjuk, akkor ez a nehézség nem meriil fel.

I. megoldas: Az els¢ 100 szam kozt 50 paros van, ezek koziil 25 még 4-gyel is, azok koziil 12 még 8-cal is 6 még
16-tal is, 3 még 32-vel is és 1 (maga a 64) 64-gyel is oszthato. Igy a szorzat 2-nek az (50 + 25+ 12+ 6+ 3 + 1 =)97-ik
hatvanyaval oszthaté. Hasonl6an meghatarozhatjuk a tobbi torzsszam kitevgjét is és kapjuk, hogy 1-2-3-...-99-100 =
287.348.524.716.119.137.175.19°.23%.293.313.372.412.43%2.472.53-59-61-67-71-73-79-83-89-97. Itt 5 hatvanyat
a 2 ugyanannyiadik hatvanyaval parositva 10?*-t kapunk, amivel szorozva az utolsé jegy nem véltozik, ezt a tényezét
tehat elhagyhatjuk. A tovabbi tényezSknek csak az utolsd szamjegyével szorozva kapunk a szorzatban egyeseket, igy
a tizeseket az egyes tényezGkbdl szintén elhagyhatjuk és egészen elhagyhatjuk az 1-re végz6ds tényezdket. A kérdéses
szorzatnak tehat ugyanaz az utols6 értékes jegye, mint a kovetkezs szorzaté:

973 .348 716 37 75 g5.394.93.72.32.72.3.9.7.3.9.3.9.7 =
:273.386.727:1618.2.8121.32.(492)6.73'

6-ra végz6ds szdm minden hatvanya is 6-ra végzédik. Ha pedig paros szamot 6-tal szorzunk, akkor az utolsé jegy nem
valtozik meg. Igy az els6 két tényezs szorzatanak utolso jegye 2. A harmadik tényez6 elhagyhato és az 6tddik is, mert
492 is 1-re végzédik. 73 utolso jegye 3 s igy az els6 100 természetes szam szorzata ugyanarra a jegyre végzodik, mint
2-9- 3, vagyis 4-re.

Nyilvanvald; hogy itt csak a 2 és 5 torzstényezfk szerepe volt lényeges, az is csak addig, mig levalasztottuk 10
legmagasabb hatvanyat, amivel a szorzat oszthatd, azutan mar egy egyes tényezék prim volta nem volt 1ényeges, hiszen
egyeseket a 9, Osszetett szammal helyettesitettiik. Igy a torzstényez6s felbontas folosleges segédeszkoznek latszik és
valoban mell6zhet6 is, mint azt az alabbi II. megoldas mutatja.

II. megoldas: Valasszuk kiilon azon tényezSket, amelyek utolsé értékes jegye 2 vagy 5 (tehat a 20-at és 50-et
is). 20 - 50 = 1000 nem befolyasolja a kérdéses szorzat utolsé jegyét, tgy szintén a kivéalasztott paros tényezSkbol
levalasztva a 2 tényezGt, a paratlanokbol az 5-6t és ezeket Osszeszorozva a keletkezd 10-hatvany sem. A kivalasztott
tényezdk szorzata tehat

2.12-22.....82.92.5-15-25-...-75-85-95-20-50 =
=1-6-11-...-36-41-46-1-3-5-...-15-17-19-10"'3.

Visszamaradt tehat két 5-re végz6ds tényezs, az 5 és 15. Szorozzuk ezeket Ossze a 36-tal:
5-15-36=5-5-3-9-4=2700

A tobbi kivalasztott tényezdk kozil az 1-gyel végz6dsk elhagyhatok, a 6 végiek szorzata is 6-tal végzodik. A
tobbjegytieknek elég az utolséd értékes jegyét venni, igy a kivalasztott tényez6k szorzata ugyanazzal a jeggyel végzddik,
amivel a

7-6(1-3-7-9)°

szorzat és mivel 3 - 7 utolso jegye 1 és ezzel végzédik 92 is, 7 - 6 pedig 2-vel vegzédik, igy e szorzat utolso jegye 2.

A tobbi tényezdk koziil elhagyhatjuk azokat, amelyeknek 1 az utolséd értékes jegye. Ezutan valasszuk kiilon a O-ra
végz6ds tényezdket. A tobbi tényezst hatosaval csoportositva 6sszesen 11 olyan csoportot kapunk, melyek mindegyi-
kében egy-egy 3-ra, 4-re, 6-ra, 7-re, 8-ra és 9-re végz&ds tényezd van, tehat az elsé 100 természetes szam szorzata
ugyanarra a jegyre végzddik, mint amire a

2-(3-4-6-7-8-9)"

A zarojelben 1év6 szorzat utolso jegye 8, 8466 s igy 8%-é is, viszont paros szamot 6-tal szorozva az utolsé jegy nem
valtozik meg igy a keresett szamjegy megegyezik 2 - 8 utolso jegyével. 8 utolsoé jegye 2, tehat az elsé 100 természetes
szam szorzatanak utolso értékes jegye 4.



