A kornek az egyenesekkel valdé metszéspontjai szimmetrikusak a pontbdl az egyenesekre bocsatott merdlegesekre
nézve, tehat célszerd az utébbi két egyenest koordinata-tengelynek valasztani, az adott pont lesz tehat az origd. Legyen
a fliggsleges” egyenes tavolsdga az Y tengelytdl u, a ,yizszintes€” az X-tengelytol v (u és v elGjellel veendsk). A kor
sugara r nyilvan nem legkisebb sem |u| sem |v|-nél. Az r sugarta kor altal létesitett 4 metszéspont: (z1,v), (—z1,v),
(u, 1), (u, —y1) és e metszéspontokban emelt merdlegesek metszéspontjainak koordinatai: (z1,y1), (—z1,v1), (€1, —y1),
(—x1,—y1)- Az el6bbi 4 pont rajta van az origod koriil htzott r sugarta koron, tehat koordinatai kielégitik a kovetkezd
két egyenletet:

(1) xf +v? =72
és
(2) u’ i =0

Ha r-et kikiiszoboljiik az altal, hogy pl. (1)-bé&l kivonjuk (2)-t, az
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egyenletet kapjuk. Az indexet most mar elhagyva annak hangstlyozasara, hogy ha r véltozik az x; és y;, értékek is
valtoznak és feltéve, hogy u? # v?,
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ha |u| = |v]; akkor az egyenlet igy alakul:
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Az el6bbi egyenls oldala hiperbola egyenlete, melynek aszimptotai a koordinata-tengelyek szogfelezs egyenesei, az
utobbi egyenletet viszont éppen e két szdgfelez6 pontjainak koordinatai elégitik ki. A r valtoztatasaval nyert (x,y)
pontok mindig kielégitik az elsd, ill. a masodik egyenletet, a szerint, hogy milyen u és v értéke.

Forditva, ha egy (zo,yo) pontra nézve z3 — ya = u® — v? (vagyis az o, yo pont rajta van a fenti vonalon), akkor e

pontbol az adott egyenesekre bocsatott merdlegesek talppontjai: (xg,v) és (u, yo). Ezek tavolsaga az origotol: y/ a3 + v2

és \/u? + y2 a fenti egyenldség szerint egyenld, tehat e talppontok rajta vannak az origé koriil rajzolt

TZ\/$3+U2=\/U2+y(2)

sugart koron, vagyis az (o, yo) pont kielégiti a mértani hely feltételeit.
Ezek szerint, ha |u| # |v|, akkor a mértani hely egyenl6 oldala hiperbola, melynek kozéppontja az adott pont,

tengelyei parhuzamosak az adott egyenesekkel, a tengelyek hosszanak fele v/u? — v2. A hiperbola atmegy az adott
egyenesek (u,v) metszéspontjan.

Ha |u| = |v| vagyis az adott pont specidlisan a két adott egyenes egyik szogfelezGjén van, akkor a mértani hely
a kérdéses szogfelez6bdl és az adott ponton &t ra mer6legesen hizott egyenesbdl all. Azt szoktuk mondani, hogy a
hiperbola ebben az esetben két egyenesre fajul.



Megjegyzés: Ha az adott egyeneseket valasztjuk a koordinatarendszer tengelyeinek és az adott pont: O(u,v) akkor

a geometriai hely egyenlete:
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alaku lesz.



