Ha egy korut | darab varost érint, és csak autobuszt (csak repiilst) kell hozza igénybe venniink, akkor azt fogjuk
mondani, hogy ez egy | hosszisdgu autébuszkorit (repuldkorit).

Tegyiik fel, hogy & > 3 és van 2k + 1 hosszi autébuszkorit. Bebizonyitjuk, hogy ekkor vagy van 2k hossza
autébuszkorat, vagy van 2k hosszu repiilékorut. Legyenek a 2k 4 1 hosszi autébuszkorat soran érintett varosok
(az érintés sorrendjében) Vi, Va, ..., Vagt1, Vi. Az egyontetd jelolés kedvéert ciklikusan kiterjesztjikk a V; varosok
indexelését: Vori14; = V; minden ¢ egészre.

Legyen j tetszbleges egész, és helyettesitsiik a Vi VaVs ... Vo1 Vi korat Vj
Vi411Vj42 szakaszat a kozvetlen V; Vo jarattal. Ha ez a jarat autobuszjarat, akkor maris kaptunk egy 2% hosszi auto-
busz korutat. Ha viszont V; és V12 kozott minden j-re repiild jar, akkor el6szor is csindlhatunk egy 2k+-1 hosszt repiil6-
korutat: ViVaVs ... Va1 VaVy ... Vo Vi, Ezt a korutat igy is felirhatjuk: ViVsVs ... Vo1 VartsVagas - - - Vakt1 Varts (=
V1). (Az 1. abran ezt a korutat a szaggatott élek jelzik.) Legyen j tetszbleges egész, és helyettesitsiikk ebben a koratban
a V;Vj1aVja szakaszt a V;Vj4 kozvetlen jarattal. Ha ez a jarat repiil6jarat, akkor igy ezzel 2k hosszt repiilétthoz
jutottunk.

Vil=Vops=¥p3=...)

1. dbra

2. dabra

Marad tehat az az eset, ha V; és V4 kozott is minden j-re autobusz jar. Ez esetben viszont menjiink végig
a kovetkez6 utvonalon. ViV VeVoVs Vi . Vor1 Vi, ahol k = 3 esetén a Vi...Vory1 szakasz az egyetlen Vi = Vopyg
varosbol all, k > 3 esetén pedig V7 és Vo1 kozott ,,egyesével” haladunk. Ez az itvonal csupa autébusz jaratot hasznal,



ésha k > 3, akkor ez egy 2k hosszi korut (lasd a 2. dbrat). Igy tehat most is egy 2k hosszt autébuszkoriathoz jutottunk.
Ezzel belattuk, hogyha van 2k + 1 hosszi autébuszkorat, akkor vagy van 2k hosszi autébuszkorat vagy van 2k hosszi
repiilskorit.

Az autébusz és repiils szerepének felcserélésével ugyanez a gondolatmenet azt is adja, hogy ha van 2k + 1 hosszi
repiil6korut, akkor szintén van 2k hosszii autobuszkorut vagy 2k hosszu repiil6korit.

Mivel pedig nincs 2k hosszt autébusz- és repiilskorut, igy 2k + 1 hossztu autdbusz- és repiilékorut sincsen. Ezzel a
feladat allitasat belattuk.

Megjegyzés. k = 2 esetén a ViVsVVoVaVz ... Vorp1Vh dtvonal nem korut, hiszen ebben az esetben mar Vg = V.
Tehat k = 2-re a feladat allitdsa nem is igaz: ha Vi VoVaViVsVy autobuszkorat, Vi VsV VoV, Vi viszont repiilékorut,
akkor a 4 hosszu korutakhoz mindig sziikkség van autobuszra is, repiilére is, és mégis van 5 hosszt autobuszkorut (s6t
repiilékorat is).



