Azokat a szamokat, amelyek elGallithatok n pozitiv egész szam reciprokanak az 6sszegeként, n-jo szamoknak fogjuk
nevezni.

Minden n-j6 szam pozitiv, igy pl. a 0, vagy barmely negativ racionalis szam megfelel a feladat allitasanak. A
feladatnak a tovabbiakban azt az értelemszerd élesitését bizonyitjuk be, hogy van 1-nél kisebb pozitiv racionalis
szdm, amely nem n-j6. Be fogjuk latni, hogy ha zi, ..., z;,..., n-j6 szamokbol all6 végtelen sorozat, akkor van
(nem feltétleniil szigorian) monoton csokkend végtelen rész-sorozata. Ha ezt belatjuk, ebbdl a feladat allitdsa mar
kovetkezik. Tekintsiik ugyanis az 1 —1/2, 1 —1/3, ..., 1 —1/j, ... sorozatot. Ennek a sorozatnak nyilvan nincsen
végtelen hosszti monoton csokkend részsorozata, tehat nem lehet minden tagja n-jo.

Tegyiik fel, hogy az x1, ..., z;, ... sorozat elemei n-j6k, vagyis el6allnak

xr, = 1/7’)’111 + ... —|—1/m1n

(1) szl/mj1+ —i—l/mjn

alakban, ahol a jobb oldalon minden nevez§ pozitiv egész. Tekintsiik az els6 nevez6kbdl képezett miq, ..., mji,
... sorozatot. Ez csupa pozitiv egészbdl all6 végtelen sorozat, igy vagy van szigoriian monoton noévé részsorozata, vagy
valamely pozitiv egész végtelen sokszor ismétldik benne. Mindenképpen van tehat (nem feltétlentl szigorian) monoton
novs részsorozata. Valasszunk ki egy ilyen végtelen monoton névs részsorozatot, a tobbit toroljik az (1) tablazatbol
a hozza tartozd egész sorral egyiitt. A megmaradé tablazatban tekintsiik a masodik nevezsk sorozatat. Ez a sorozat
is pozitiv egészekbdl all, van tehat monoton nové végtelen részsorozata. Valasszunk ki egy ilyen részsorozatot a hozza
tartozo x;-kel egyiitt, és a tobbi z; sorat hagyjuk el a tablazatbol. Ennek az eljarasnak n-szeri ismétlésével az eredeti
(1) tablazatnak egy olyan végtelen résztablazatahoz jutunk, amelyben a jobb oldali k-adik tagok nevezsib6l képzett

Mik, - .., Mjk, -..sorozat (minden 1 és n kozotti k-ra) monoton nd, tehat az 1/mag, ..., 1/m g, ... sorozat monoton
csokken. A bal oldalon &ll6 sorozat tehat n darab monoton csokkend sorozat Gsszegeként all els, kovetkezésképpen
maga is monoton cstkkend. Minthogy pedig a bal oldalon éppen az eredeti xi, ..., x;, ...sorozatnak egy végtelen

részsorozata maradt, ezzel allitasunkat és a feladat (modositott) allitasat is bebizonyitottuk.



